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Bài 1. (5,0 điểm) Cho a  là số thực không âm và ( )nu  là dãy số xác định bởi 
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a) Với 0a  , chứng minh rằng dãy số có giới hạn hữu hạn và tìm giới hạn đó. 

b) Với mọi [0;1]a , chứng minh rằng dãy số có giới hạn hữu hạn. 

Bài 2. (5,0 điểm) Cho , ,a b c  là các số thực không âm. Chứng minh rằng 
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Bài 3. (5,0 điểm) Cho số nguyên dương K . Tìm số các số tự nhiên n  không vượt quá 10k  thỏa 
mãn đồng thời các điều kiện sau: 

i) n  chia hết cho 3; 

ii) các chữ số trong biểu diễn thập phân của n  thuộc tập hợp  2,0,1,5 . 

Bài 4. (5,0 điểm) Cho đường tròn ( )O  và hai điểm ,B C  cố định trên ( )O , BC  không là đường 
kính. Một điểm A  thay đổi trên ( )O  sao cho tam giác ABC  nhọn. Gọi ,E F  lần lượt là chân 
đường cao kẻ từ ,B C  của tam giác ABC . Cho ( )I  là đường tròn thay đổi đi qua ,E F  và có tâm 
là .I   

a) Giả sử ( )I  tiếp xúc với BC  tại điểm .D  Chứng minh rằng cot
cot
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b) Giả sử ( )I  cắt cạnh BC  tại hai điểm ,M N . Gọi H  là trực tâm tam giác ABC  và ,P Q  
là các giao điểm của ( )I  với đường tròn ngoại tiếp tam giác HBC . Đường tròn ( )K  đi 
qua ,P Q  và tiếp xúc với ( )O  tại điểm T  (T  cùng phía A  đối với PQ ). Chứng minh 

rằng đường phân giác trong của góc MTN  luôn đi qua một điểm cố định. 

--------------  HẾT -------------- 


