
   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   0)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

 

 

   

  

 

 

 

 

 

 

 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   1)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 نهاوة الدالة المعرفة بأكثر من قاعدة 

 :نظروة 

 ا إذا و فقط إذا كانت نهاوتها الومنى و الوسرى عند  ا  ← عندما   ل  (  تؤول  للنهاوة الدالة  د )   
   

 إذا و فقط إذا كان : ل   (  =  أٜ أْ :                  د )  ل  موجودتين و كل منهما تساوى    

     

اد )                         
 +

 ا( = د )  
– 

  ل( =  

 وراعى الآتى :   ا  ← عند إيجاد نهاوة دالة عندما   *:  ِلاؼظاخ

مباشرة يجب بحث كل من النهاوة الومنى    ا إذا كانت قاعدة الدالة مختلفة على يمين و وسار               

 وجدتا "و النهاوة الوسرى للدالة ثم مقارنة النهاوتين " إن 

 مباشرة فومكن بحث نهاوة   ا أما إذا كانت قاعدة الدالة واحدة على يمين و وسار

  مباشرة دون بحث النهاوة و النهاوة الوسرىالدالــــــــة  

ا)  إذا كان :  د  *        
 +

 اد )  ≠(  
– 

 (  لوست موجودة د )       فإن :                 (                    

 نبحث   ا فلبحث نهاوة الدالة عند، ب ]    ا ب [  أو [،  اإذا كانت الدالة د معرفة على ]  *       

 ا الومنى فقط و إن وجدت تكون هى نهاوة الدالة عند النهاوة          

 و لبحث نهاوة الدالة عند ب نبحث النهاوة الوسرى فقط و إن وجدت تكون هى نهاوة الدالة عند  ب        

  

 

  (  =                                                      أٚظذ ولاً ِٓ : : إرا وأد : د ) ( 1)       

 

 (   د )                             ،(     د )                         

 

 ًاٌؽـــــــــــــــــــ

        A  س اٌذاٌح ٌٙا ٔفظ اٌماػذج ػٍٝ ١ّ٠ٓ ٚ ٠غا   =0  ( ِثاششج ٚ ٘ٝ :  د   =  )3 + 1        

        B                  ( د  (                 =  )3 + 1 )    =3  ×0 + 1   = 1     

 

        A   1ذخرٍف ػٓ لاػذذٙا ػٍٝ ١ّ٠ٓ   1لاػذج اٌذاٌح ػٍٝ ٠غاس  

        B  ح ا١ٌغشٜ ػٕذ  ٠عة تؽس ولاً ِٓ إٌٙا٠ح ا١ٌّٕٝ ٚ إٌٙا٠  =1  

        A   ( 1د 
– 

  (                   = )3 + 1 )    =3  ×1  +1  =4  

 

 1،  د )         
 +
 (                   = ) 5 –  )    =5 – 1  =4  

 

        B   ( 1د 
– 

 1( =  د )  
 +
  = )4                                    B                   ( د  =  )4  

 

 

 ـــــأٙـــــــ
  ← 0 

   3 + 1          ػٕذِا  <1 
  

    5 –           ػٕذِا   >1 

 ٔٙــــــــــــا 
  ← 0 

 ٔٙــــــــــــا
  ← 1 

 ٔٙــــــــــــا
  ← 0 

 ٔٙــــــــــــا
  ← 0 

 ــــــــاـــٔٙــــ
  ← 1

– 
  

 ــــــــاـــٔٙــــ
  ← 1

 +
  

 ٔٙــــــــــــا
  ← 1 

 ٔٙــــــــــــا
  ← 0 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   2)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

     

 (  =                                                               : إرا وأد : د ) ()  

 

 (                                   أٚظذ                   د )                

 

 ًـــــــــــــــــــاٌؽ

               A   ( 0د 
– 

 (  =                                                          " أوًّ "        ( =                  د ) 

 

                                  =                                                       =                                          =6 

 

 0،  د )                
+
                                                               (                    =  )  +6     =  )6( =                  د ) 

 

 

              B   ( 1د 
– 

 1( =  د )  
 +
  = )6                                    B                   ( د  )  =6  

            

 

 ( ( =                                                               أٚظذ                   د ) : إرا وأد : د ) (3)       

 

 ًـــــــــــــــــــاٌؽ

 

               A   ( 0د 
– 

   =                                           = )3  

 

 0،  د )                
+
0د )        =1           B 3ؼرا    ( =                    

 +
 0د )  ≠(  

– 
                               )           

 

               B                   ( د  ١ٌظ ٌٙا ٚظٛد  ) 

 

 

                                            (  =                    : إرا وأد : د ) (4)      

 

 

    اأٚظذ ل١ّح  وً ِٓ     =1ٌٙا ٔٙا٠ح ػٕذ                  

 اٌؽـــــــــــــــــــً

              A  ( د   ٌٙا ٔٙا٠ح ػٕذ  )  =1                 B    ( 1د 
– 

 1( =  د )  
 +
 ) 

 

             B                                                             (                     =3   +5 ) 

  

 

            B  3=    اٚ ِٕٙا :                8=    5+   ا                                                  

 ٔٙــــــــــــا
  ← 0 

   <0ػٕذِا                                  
  

      +6                ػٕذِا     >0 

 

      
 (  +3 )  9ــ    

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

–
 

      
 (  +3 )  9ــ    

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

–
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

+
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

+
 

   <0ا   ػٕذِ                               
  

    >0  ػٕذِا                3ؼرا    

 

   <1ا   ػٕذِ                                     
  

    3   +5                  ػٕذِا     >1 

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

–
       

     3ؼا 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

+
 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← 0 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← 0 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 1

–
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 1

+
   – 1     

    (    +5 ()  – 1 ا)    

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0

–
 

      
  +6  + ــــــــــاـــٔٙــ    9ــ 9ط 

  ← 0
–

 
      
  ( 6+ ) ط    

 ٔٙــــــــــــا
  ← 0 

     +   – 5 ا

   – 1     

      
     3ؼا 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   3)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

 إتصاه دالة عند نقطة 

 :ذؼش٠ف 

 ذٕرّٝ ٌٙزٖ اٌفرشج فئْ :    افح ػٍٝ فرشج ِا ٚ وأد  إرا وأد اٌذاٌح  د   ِؼش           

 (   ا(  = د )   إرا ٚ فمؾ إرا وأد                  د )   اد  ذىْٛ ِرظٍح ػٕذ             

 

 :ششٚؽ إذظاي داٌح ػٕذ ٔمطح 

  إرا ذؽممد اٌششٚؽ اٌصلاشح ا٢ذ١ح ِعرّؼح :  ا = ذىْٛ اٌذاٌح  د   ِرظٍح ػٕذ            

 (  ٌٙا ٚظٛد   اأٜ أْ :   د )        ا = اٌذاٌح ِؼشفح ػٕذ     – 1          

 (   ٌٙا ٚظٛد  د )                   –           

  

 (  ا(  = د )   د )                   – 3          

 

 :  ِلاؼظح

   ا = ٌؼذَ إذظاي اٌذاٌح  د  ػٕذ إٌمطح   ٠ىفٝ ػذَ ذؽمك ششؽ ٚاؼذ ِٓ اٌششٚؽ اٌصلاشح اٌغاتمح            

   ا = فٙٝ تاٌراٌٝ غ١ش ِرظٍح ػٕذ    ا = فّصلاً  إرا وأد اٌذاٌح غ١ش ِؼشفح ػٕذ              

 ٚ لا داػٝ أْ ٔثؽس ػٓ ذؽمك اٌششؽ١ٓ ا٢خش٠ٓ                    

 

  = 1ػٕذ      – 1│ +3 │( =  اتؽس إذظاي اٌذاٌح  :  د ): (1)

   اٌؽـــــــــــــــــــً

 

 ( =     د )           

 

 

 

                       = 

 

 

           A     د  ِؼشفح ػٕذ =  1    ( 1ؼ١س : د  = )3=   +  1         

 0، د )            
– 

   (                    = )4 –     = )3    

 

 0، د )            
 +
    = )                   (   +   = )3     

  

    3=  ( =                    د )(  د )                     ( = 1د )   B  أٜ أْ :            

 

         B     د  ِرظٍح ػٕذ = 1 

 :  ِلاؼظح

 ٚظٛد  ، ٚ وأد اٌذاٌح غ١ش ِرظٍح ( ٌٙا ،                 د )  ا = ( ِؼشفح ػٕذ   إرا وأد د )           
   

   ا = (  ف١ّىٓ ظؼً اٌذاٌح ِرظٍح ػٕذ   ( ػٓ                د ) ا لإخرلاف  د )  ا = ػٕذ             
   

 (   (  =                  د ) ا تئػادج ذؼش٠فٙا تعؼً  د )           

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← ا 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← ا 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← ا 

     – 1   +3     ،     1 
  

   –    +1  +3    ،    < 1 

 

       +     ،     1 
  

    4 –       ،    < 1 

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 1

–
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 1

+
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 1

 ــ
 ــــــــــاـــٔٙــ
  ←1

+ 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← ا 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← ا 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← ا 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   4)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

 

                                  ( =                إرا وأد : د ):  (2)

 

 

  = 0اٌرٝ ذعؼً د ِرظٍح ػٕذ   اأٚظذ ل١ّح                          

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

      A  ( د   ِرظٍح ػٕذ ) = 0                           B   ( ( =                   د ) 0د ) 
   

 

      B  ا           =                                      ×                                             = 

 
   

             =                                                         = 

 

 ب   ؼ١س : ،     اأٚظذ  ل١ّح وً ِٓ :     = 3  ، = – 1:  إرا وأد اٌذاٌح  د   ِرظٍح ػٕذ   (3)
   

 

 ( =                                                 د )         

 

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

      A  ( د   ِرظٍح ػٕذ ) = 3                   B   ( ( =                   د ) 3د ) 

      B   ( 3( =  د )  3د 
– 

 3( =  د )  
 +
     ) 

      B  (0)
2
 3ب =  E               3+  ب =    ا×  0=   3ــ  

 

      A  ( د   ِرظٍح ػٕذ ) = – 1                     B  ( ( =                   د ) 1 –د ) 

      B  ( 1 –( =  د ) 1 –د 
– 

 1 –( =  د ) 
 +
                                                               )    

      B  3  ×ــ  2=  ــ  1+  1ــ =h               ب +E h  =3  +2  =5 

            

 3، ط = 2( =                                                     أتؽس أذظاي اٌذاٌح ػٕذ ط = : إرا وأد : د ) (4) 

 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 

 د)ط( =         

 

 

 2د )   A    2ػٕذ ط=   
– 

ط( =                    ) 
2
  2=    ( ط +  ــ  

 

 2،  د )                
+
2د )   B           1=  2ـ  3=     ــ ط( 3)    ( =                    

 +
 2د )  ≠(  

– 
                               )           

 

               B                   د (  ١ٌظ ٌٙا ٚظٛد  )    =3أوًّ ػٕذ ط=     2د )ط( غ١ش ِرظٍح ػٕذ ط 

                                     ،    ≠ 0 
  

    =0 ،                                ا    

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0 

  
 +9– 3

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0 

  
 +9– 3

 +9 +3 
    +9 +3

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 0   (+9 +3 ) 

    

    3    +1        ،       – 1 

   <3>    1 – ،     +  ب     ا    

       – 3         ،          3 

 
 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 3 

 ــــــــــاـــٔٙــ
 ← – 1 

ط  
2
   Nػٕذِا         ط +  ــ  

  N 3>  ػٕذِا                 ط ــ  3 

    >3  ػٕذِا               3ط ــ    
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 2

–
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 2

+
 

 ـاــــــــــٔٙــ
  ← 0 

 ــــــــاـــٔٙــ
  ← 2 

ط  
2
   Nػٕذِا         ط +  ــ  

  

 <     ػٕذِا         │ 3ط ــ  │   

 

  
 +9– 3



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   5)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 إتصاه دالة عمى فترة 

 :ذؼش٠ف 

 ، ب ]  فئْ :  ا(  إرا وأد اٌذاٌح  د   ِؼشفح ػٍٝ اٌفرشج  ف =  [ 1)          

 اٌفرشج  اٌذاٌح  د   ذىْٛ ِرظٍح  ػٍٝ ف  إرا وأد ِرظٍح ػٕذ وً ٔمطح ذٕرّٝ ٌٙزٖ                 

 ، ب [  فئْ : ا(   إرا وأد اٌذاٌح  د   ِؼشفح ػٍٝ اٌفرشج  ف =  ] )          

 اٌذاٌح  د   ذىْٛ ِرظٍح  ػٍٝ ف  إرا  ذؽممد اٌششٚؽ ا٢ذ١ح :                  

 ، ب ]   ااٌذاٌح  د  ِرظٍح  ػٍٝ اٌفرشج  ف =  [   –   ا                 

 ا أٜ :    د )     ااٌذاٌح  د  ِرظٍح ِٓ ا١ّ١ٌٓ ػٕذ    –ب                  
 +
 (    ( =                   د ) 

   

 ا أٜ :    د )     ااٌذاٌح  د  ِرظٍح ِٓ ا١ّ١ٌٓ ػٕذ    –ؼـ                  
–  

 (    ( =                   د ) 

 

 :  ِلاؼظح

 ف   g، ب ]  إرا ٚظذخ ٔمطح ٚاؼذج ػٍٝ الألً ِصً ؼـ   اف =  [   اٌذاٌح  د  غ١ش ِرظٍح  ػٍٝ اٌفرشج           

 تؽ١س ذىْٛ  د  غ١ش ِرظٍح ػٕذ٘ا  أٜ إرا  ٌُ ذرؽمك إؼذٜ اٌششٚؽ :            

 اٌذاٌح   د  غ١ش ِؼشفح  ػٕذ ؼـ   –   ا                 

 ػذَ ٚظٛد  ٔٙا٠ح ٌٍذاٌح  د  ػٕذ  ؼـ   –ب                  

 إخرلاف  ٔٙا٠ح اٌذاٌح  د  ػٕذ  ؼـ  ػٓ   د ) ؼـ (   –ؼـ                  

 

 :  تؼغ أّٔاؽ اٌذٚاي اٌّرظٍح

  ححأٚ أٜ فرشج ظضئ١ح ِٓ    حح(  دٚاي وص١شاخ اٌؽذٚد : ِرظٍح ػٍٝ  1)        

 أطفاس داٌح اٌّماَ  ِا ػذا ػٕذ  ححأٚ أٜ فرشج ظضئ١ح ِٓ    حح(  اٌذٚاي اٌىغش٠ح اٌعثش٠ح : ِرظٍح ػٍٝ  )        

 (  اٌذٚاي اٌّصٍص١ح : 3)        

  ححأٚ أٜ فرشج ظضئ١ح ِٓ    حح* داٌح اٌع١ة : ِرظٍح ػٍٝ                                    

  ححأٚ أٜ فرشج ظضئ١ح ِٓ    حح* داٌح ظ١ة اٌرّاَ : ِرظٍح ػٍٝ                                    

  ححأٚ أٜ فرشج ظضئ١ح ِٓ    حح* داٌح اٌظً : ِرظٍح ػٍٝ                                    

  صص  g ن  ِا ػذا ػٕذ إٌمؾ               ؽ   ؼ١س                                                     

 

     ( =                                             أتؽس إذظاي اٌذاٌح  د  ؼ١س د ):  (1)

        

 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 [   5،    3  – (  ِؼشفح ػٍٝ  ] د )              

 ]  ،     g  ]–  3ٌىً           3  +1(  =  (  د )1)      

           A ( د             وصشج ؼذٚد  )B ( د   ٍِٝرظٍح ػ  ) ]–  3    ، [ 

 ]   g ]   ،5ٌىً             +3(  =  (  د ))      

           A ( د             وصشج ؼذٚد  )B ( د   ٍِٝرظٍح ػ  )]   ،5 [ 

  7=  3+  4( = (  د )3)      

             (                     ،3  +1  = )7                 ،                     (  +3  = )7            

 ــــــــاــــٔٙــ
  ← ا

 +
  

 ــــــــاــــٔٙــ
  ← ا 

– 
 

 
  

 
 1+  ن 

    3  +1           ،    –  3    <

       +3          ،           5 

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 

–
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 

+
 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   6)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

              B                     ( د ( د  =  )               )B   ( د    ِرظٍح ػٕذ  )   =

        8 –=  ( 3  +1،                             )                                  8 –( =  3  –(  د )4)      

             B   ( د    ِرظٍح ِٓ ا١ّ١ٌٓ ػٕذ  )  =–  3   

 8  (  =   +3)  ،                                                              8( =  5،  د )             

             B   ( د    ِرظٍح ِٓ ا١ٌغاس ػٕذ  )  =5 

 [  5،    3  – (  ِرظٍح  ػٍٝ ] (    ٔغرٕرط  أْ  د )4(  ،  )3(  ، )( ،  )1ِٓ )         

               

  

 ( =                                                 د ) :  أٚظذ ل١ّح ن  اٌرٝ ذعؼً اٌذاٌح (2)        

  

 

   = د   ِرظٍح ػٍٝ    B                                 ححد   ِرظٍح ػٍٝ    A         اٌؽـــــــــــــــــــً

         B  ( د   = ) ( د  
– 

  ( =  د ) 
 +
                                                  ) 

  ك+  6=    ك+  ×  3            

 د )      
– 

    ك+  6 =( كط +  3)                       = (   

 د )      
 +
ط ك ــ  1(  =                       )  

2
  ك 4ــ  1= ( 

      

   E     6  +ك 4ــ  1=    ك                E 5 5ــ =  ك              E   1ــ =   ك 

 ،   ب   ؼ١س :  اأٚظذ  ل١ّح وً ِٓ :    حح: إرا وأد اٌذاٌح  د   ِرظٍح ػٍٝ   (3)
               

 
  

 ( =                                                 د )         

 

 

   – = د   ِرظٍح ػٍٝ    B                                 ححد   ِرظٍح ػٍٝ    A         ـــــًاٌؽــــــــــــــ

         B  ( ( =  د )  –د–  
– 

  –( =  د ) 
 +
                                                  ) 

 (1) - - - - - - - 8+ ب = ــ  hــ   E+ ب             h = ــ  8= ــ   2ــ  2ــ ×  3            

     A    ٍٝححد   ِرظٍح ػ                                 B    ٍٝد   ِرظٍح ػ = 5 

         B  ( 5( =  د  )  5د 
– 

 5( =  د ) 
 +
                                                  ) 

            (5)
2

 (2) - - - - - - -   13+ ب =   E  5 h          + ب   h 5=  13=    1ــ   

 2ب = ــ  E(  1تاٌرؼ٠ٛغ فٝ )            h  =21                E  h  =3 7(      2( ِٓ )1تطشغ )

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ←  

 ــــــــاــــــــــٔٙــ
  ← –  3 

+
 

 ــــــــــاـــٔٙــ
  ← 5

–
 

    3   –            ،       –   

   <5>     – ،        +  ب     ا    

       – 1         ،          5 

 

3   + ك             ،         

  < 2              ،     كــ  1

 

 ــــــــاــــــــــٔٙــ
  ← 2

ــ
 

 ــــــــاــــــــــٔٙــ
  ← 2

+ 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   7)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 الإشتقـــــــــاق 

 تؽس لات١ٍح إشرماق داٌح ػٕذ إٌمطح 
1

 ف١عة اٌثؽس فٝ اٌّمذاس  :   

 

 فئرا واْ ٌٙزٖ إٌٙا٠ح ٚظٛد وأد اٌذاٌح لاتٍح ٌلإشرماق                                                                         

 ػٕذ              
1

 ٚ ل١ّح اٌّشرمح ػٕذ٘ا ذغاٜٚ ٘زٖ إٌٙا٠ح   

 :  اٌّشرمح ا١ٌّٕٝ ٚ اٌّشرمح ا١ٌغشٜ ٌٍذاٌح

 ااٌح  د   ٚ وأد اٌذاٌح ذرغ١ش لاػذذٙا ػٍٝ ١ّ٠ٓ ٚ ٠غاس  ذٕرّٝ ٌّعاي اٌذ   ا=   إرا وأد إٌمطح              

   ا=   ٌثؽس لات١ٍح إشرماق اٌذاٌح ػٕذ             

ٔٛظذ اٌّشرمح ا١ٌّٕٝ  د           
/
 ا) 

 +
  =   ) 

، اٌّشرمح ا١ٌغشٜ  د           
/
 ا) 

–  
  =   ) 

فئرا ذؽمك أْ :  د           
/

 ا) 
 +

(   =  د
/
 ا) 

–  
 ٚ واْ :   ا=   (   وأد اٌذاٌح لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ  

د                               
/

(   =  د ا ) 
/
 ا) 

 +
(  =  د

/
 ا) 

–  
   ) 

أِا إرا واْ : د           
/
 ا) 

 +
د  ≠(   

/
 ا) 

–  
   ا=    (   وأد اٌذاٌح غ١ش لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ 

 

 :  ِلاؼظح

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
 ٘ـ  0 ← ٘ـ 

 د )
1
 )  –+ ٘ـ  (  

1
 ) 

 ــــــــــاـــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

+
 

 ٘ـ 
 (  ا  )  –+ ٘ـ  (  ا  د )

 ــــــــــاـــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

–
 

 ٘ـ 
 (  ا  )  –(   + ٘ـ ا  د )

 ( د )

    =ا      ≠  ا   

ِؼشفح ػٕذ 
     =ا 

  

غ١ش ِؼشفح 

 ا=     ػٕذ

  

 ا ) د
 +

 ا ) د( = 
–  

 ا ) د  (   
 +

 ا ) د ≠( 
–  

   )  

ٌٙا ٔٙا٠ح 

 ا=     ػٕذ

  

١ٌظ ٌٙا ٔٙا٠ح 

 ا=     ػٕذ

  

غ١ش ِرظٍح  ػٕذ          
     =ا 

  

رمح ١ٌظ ٌٙا ِش

 ا=     ػٕذ

  

 ا)  د
 +

 ا( = د ) 
–  

   )  

ٌٙا ٔٙا٠ح 

 ا=     ػٕذ

  

 ا)  د
 +

 اد )  ≠( 
–  

   )  

١ٌظ ٌٙا ٔٙا٠ح 

 ا=     ػٕذ

  

غ١ش ِرظٍح  

 ا=     ػٕذ 

  

١ٌظ ٌٙا ِشرمح 

 ا=     ػٕذ

  

 ا)  د
 

 ا)  ( = د
 +

 ا( = د ) 
–  

   )  

ِرظٍح  ػٕذ     
     =ا 

  

د
/

 ا)  
 

( = د
/

 ا)  
 +

( = د
/

 ا)  
–  

د  (   
/

 ا)  
 

د  ≠( 
/

 ا)  
 +

( = د
/

 ا)  
–  

   )  

١ٌظ ٌٙا ِشرمح 

 ا=     ػٕذ

  

ٌٙا ِشرمح ػٕذ  
     =ا 

  



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   8)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

     =1ي  د  ، لات١ٍح إشرماق د ػٕذ أتؽس إذظا       =                                     ( )د :  إرا وأد :  (1)

 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

       A   ( 1 د 
– 

 1 د )،    ( =   
 +
1 د )،    ( =   

 
   = ) B   ( 1 د 

– 
 1 ( = د ) 

 +
1 د ) ( = 

 
  )   

       B   د( )    ِرظٍح ػٕذ   =1 

 

        ،A  د
/
 (1 

 +
 =                                                  =   )   

 

، د      
/
 (1 

–  
  =                                                    =   )   

 

        ،A  د
/
 (1 

 +
(   =    د

/
 (1 

–  
                       )B   د( )    لاتٍح ٌلإشرماق  ػٕذ   =1 

 =   ي  اٌذاٌح ػٕذ أتؽس إذظا ٚ  =   ػٕذ   │ط ــ  │= ( )د إتؽس لات١ٍح إشرماق اٌذاٌح :  () 

 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 د )ط( =                    

 

  A    د( 
– 

 د )،    صفر( =   
 +
د )،    صفر( =   

 
 د )   B صفر ( =  

– 
 ( = د ) 

 +
1 د ) ( = 

 
  )   

       B   د( )    ِرظٍح ػٕذ   = 

 

        ،A  د
/
 ( 

 +
 =                                                  =   )1   

 

، د      
/
 ( 

–  
   1ــ =                                               (   =       

 

        ،A  د
/
 ( 

 +
د    ≠(   

/
 ( 

–  
                       )B   د( )   لاتٍح ٌلإشرماق  ػٕذ  غ١ش   = 

   ا=    فئٔٙا ذىْٛ ِرظٍح  ػٕذ    ا=    (   لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ إرا وأد : اٌذاٌح  ص =  د ): ٔظش٠ح 

           

 :  تؽس إشرماق داٌح ػٍٝ فرشج ِغٍمح

 ، ب [  فٍثؽس الإشرماق فٝ ٘زٖ اٌفرشج ٔرثغ :  ا(  ِؼشفح ػٍٝ  ]  إرا وأد اٌذاٌح  ص =  د )         

 ، ب ]   أثؽس  لات١ٍح الإشرماق ػٍٝ [   – 1        

 د اٌّشرمح ا١ٌّٕٝ فمؾ   تثؽس ٚظٛ   ا=    ٔثؽس لات١ٍح الإشرماق ػٕذ   –         

 = ب   تثؽس ٚظٛد اٌّشرمح ا١ٌغشٜ فمؾ      ٔثؽس لات١ٍح الإشرماق ػٕذ   – 3        

 

 ػٕذ أٜ ٔمطح ِٓ ِعاٌٙا   = (   أتؽس لات١ٍح إشرماق اٌذاٌح  د ):  (1)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 ]   ∞،  0ِعاي  د  =  ]            

                 ،  1 
     

       +1    ،   > 1 

 

 ــــــــــاـــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

–
 

 ٘ـ 
   –+ ٘ـ  (  1  ) 

 ــــــــــاـــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

–
 ٘ـ  

   – 1+  + ٘ـ  ( 1  )

 ــــــــــاـــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

–
 

 ٘ـ 
   –+ ٘ـ  (    )

 ــــــــــاـــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

–
 ٘ـ  

 + ٘ـ  (     ــ   )  

       ، < 1 ــ         
     

         ــ     ،    1 
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 ( ا= )  ا  ا(  =   ا  ]        ٠ىْٛ   :  د )  ∞،  g    ]0 اٜ  لأ    – 1        

  

د               
/
 ا ) 

 
 =                                                  =   ) 

 

ا=                            
  
 ]          ∞،  g    ]0 اأٜ ٔمطح  ٕذ د لاتٍح ٌلإشرماق ػ  B        ا =   

ٔىرفٝ تثؽس اٌّشرمح ا١ٌّٕٝ فمؾ  د      =0ػٕذ    –         
/
 ( 0 

 +
   ) 

 

د               
/
 ( 0 

 +
 =                                                 =                                                 =   )0  

 

              B    د لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ  =0            B   ِٓ1  ،   د  لاتٍح ٌلإشرماق  ػٍٝ ِعاٌٙا 

 

 ك،   م أٚظذ       =1لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ                                           =(  إرا وأد اٌذاٌح د )  () 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

       A  اتٍح ٌلإشرماق ػٕذ  د ل    =1                 B    د ِرظٍح ػٕذ    =1   

       B    ( 1 د 
– 

 1 ( = د ) 
 +
                             )B  –     =(                                                                                         1)              ك+    م               

،     د      
/
 (1 

 +
(   =    د

/
 (1 

–  
                         )B         =م                      

  4  –=    ك(  ٠ٕرط :   1تاٌرؼ٠ٛغ فٝ )      

 

 =   ٕذ ػ                                               =(   : أتؽس لات١ٍح إشرماق اٌذاٌح  د ) (3)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

  1د )      ( = ظا  )      (  =            

 

)      /د     
ــ 

 = )                                                      = 

         

        =                                      =                                                          

 

 = طفش 1× طفش ×             = =                         ظا            

 

د/ )          
+

  =                                                     = ) 

 

 د غ١ش لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ ط =  E        1ــ  =                                      =          

ٔىرفٝ تثؽس اٌّشرمح ا١ٌّٕٝ فمؾ  د          =    ػٕذ  الاذظاي   –         
/
 ( 0 

 +
   ) 

 

      ) د   
 +

      ) ،     د    1=    ظا ط(   =                
ــ 

     1=   (ا ط رظ+  1) (   =                    

              B    د (      
 +

      ) (   = د
ــ 

 =   )1          E    = د اٌذاٌح ِرظٍح ػٕذ  ط 

 ــــــــاــٔٙــ
 0 ← ٘ـ 

 ـــــاــــــــــٔٙــ
 ( ا)   – + ٘ـ ( ا  ) ا ← + ٘ـ  ا

 ( ا)   –+ ٘ـ ( ا  )

 ــــــــاــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

+
 

 ٘ـ 
 (  0  )  – + ٘ـ  ( 0  د )

 ــــــــاــٔٙــ
0 ← ٘ـ 

+
 

 ٘ـ 
 (  ا  )  –+ ٘ـ  (  ا  د )

 ٘ـ 
   0   –     ٘ـ٘ـ    

          ،  جا    
     

     < ،  + ظرا 1   

 

 ــــــــاــٔٙــ
 0 ← ٘ـ 

 ـــــاــــــــــٔٙــ
 0 ← ٘ـ 

 ــــــــاــٔٙــ
   ← ٘ـ 

+
 

 ٘ـ 
 1ظرا ٘ـ   ــ

 ط
2 

 ط
2 
 ط
2 

 ط
2 

 ط
2 

 ط
2 

 ــــــــاــٔٙــ
 ٘ـ  0 ← ٘ـ 

 (        )  –د )     + ٘ـ  ( 
 ط
2 

 ط
2 

 ط
 ــــــــاــٔٙــ 2

 0 ← ٘ـ 
 ٘ـ 

 1–ظا )     + ٘ـ  ( 

 ٘ـ 
ؼا 2ــ  1ظا ) 

2
       )–1 
 ه
2 

 ه
2 

 

 ظا 
 ه
2 
 ه
2 

 ـــــاــــــــــٔٙــ
 0 ← ٘ـ 

 ــــــــاــٔٙــ
 ٘ـ  0 ← ٘ـ 

 ــ ظا ٘ـ

 ط
2 

 ــــــــاــٔٙــ
 ٘ـ  0 ← ٘ـ 

 ــــــــاــٔٙــ (        )  –د )     + ٘ـ  ( 
 0 ← ٘ـ 

 ط
2 

 ط
2 

 ٘ـ 
 1–+ ظرـا )     + ٘ـ  (  1

 ط
2 

 ط
2 

 ط
2 

 ط
 ط 2

2 

 ط
2 

 ــــــــاــٔٙــ
   ← ٘ـ 

ــ
 

 ط
2 

 ط
2 

 ط
2 

 ط
2 

        1 ،    ك+   م   

   –  3       ،   > 1 
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 اٌذاٌح عٛاء وأد طش٠ؽح أٚ ػ١ّٕح ٠ىْٛ ٌٙا ٔفظ اٌّشرمح الأٌٚٝ ٚ ٔؽظً ػ١ٍٙا تالإشرماق تإٌغثح  ** 

 أٚ  ص   لأؼذ اٌّرغ١ش٠ٓ               

 

 اخ ا٢ذ١حأٚظذ            فٝ وً ِٓ اٌؼلال    (1)

           0= ط   2ص  ــ ظرـا  3ؼا                  1ط = 2ط ظرا ص  + ص ظا 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

       تالإشرماق تإٌغثح ٌـ   : 

 س 2جا  2ص          =  3ظرا  D   3     0=   س 2جا  2  –             ص 3ظرا  3          

 =                  أٜ أْ : 

 

    0=     ×           (ط 2ط  + ظا  2ظرا  2× ص ــ  ظا ص            + ظرا ص  ( + ) × ) ط 

 0ط             = 2ط  + ظا  2ص  ظرا  2ظا ص            + ظرا ص +  ×  ــ  ط     

 

 ط ــ ظرا ص 2ص ظرا  2ط ــ ط ظا ص (              =  ــ 2) ظا     

 

E               = 

  ( 3،  1ػٕذ إٌمطح  )    1ص =  – 4  3+  ص +  أٚظذ ١ًِ اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ :  :  ( 2) 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 :   تالإشرماق تإٌغثح ٌـ       

             +  0=            4 – 3+            ص  

 =                  أٜ أْ :

 

ّاط =  )            ( ١ًِ اٌّ    
 (1  ،3 )

   =                     = 

 أٚظذ ل١اط اٌضا٠ٚح اٌّٛظثح اٌرٝ ٠ظٕؼٙا اٌّّاط ِغ الاذعاٖ اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ (  3)

                  :  + 6 – ص – 8 ( 2،  1ػٕذ إٌمطح  )    0=  17 + ص  

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 :   إٌغثح ٌـ  تالإشرماق ت     

             +  0=            8 – 6 –           ص  

 =                 أٜ أْ :    

 

١ًِ اٌّّاط =  )            (     
 (1  ،2 )

  °135المماس يصنع زاوية  E         1= ــ        =              =   

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 4 –ص  

 –    – 3 

 

 
 صء 
  6 – 4ء 

 –  – 3 

 

 

 

 – 5 

 

 

 صء 
 صء  ء 

 صء  ء 
 ص 3جتا   3ء 

     2ظا  – 

 

 
 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 ط ــ ظرا ص 2ص ظرا  2ــ 

 ط ــ ط ظا ص2ظا 

 

 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ص  –  4ء 

   – 3 

    

 صء  
 ء 

  3ــ  1

 2ــ   4
 –   

– 2 

 

 

 ء ص
 ء 
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 المشتقات العميا

 

 (  لاتٍح ٌلإشرماق ػذج ِشاخ ٔؽظً ػٍٝ اٌّشرمح الأٌٚٝ شُ اٌّشرمح اٌصا١ٔح ح  ص =  د )إرا وأد اٌذاٌ         

 ػٍٝ اٌرٛاٌٝ   00000000شُ اٌّشرمح اٌصاٌصح ٚ ٘ىزا               
 

(   أ؛    د ٠شِض ٌٍّشرمح اٌصا١ٔح تأؼذ اٌشِٛص :                أ؛                د )
//
 ( أ؛    ص    )

//
 

 
(   أ؛    د ٚ ٠شِض ٌٍّغرمح اٌصاٌصح تأؼذ اٌشِٛص :                أ؛                د )

///
 ( أ؛    ص    )

///
 

 

 0000000ٚ ٘ىزا         

 (     ٚ ِٓ ذؼش٠ف اٌّشرماخ ٠ىْٛ :               =            )           (   ،               =             )               

 0000000ٚ ٘ىزا         

  

إرا وأد :  ص =    (1)        

4
  +3 

3
  –  4  +6   +5      أٚظذ   

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

ص              
/
  =4 

3
   +9    –  8     +6  

،   ص         
//
  =1 +18  –  8                           ،ص

///
    =4     +18  

  

        ،                    =  طفش                                          4،                  =           

إرا وأد ص =   () 
3

 ػٕذِا ط  =       أٚظذ                        +3،     ع  =      +    

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

                              =3        =                  ،              
 

               B               =             =             ×             = 

      
                                        (            =              × )           (              =        × ) 

 

 فئْ :                =        ػٕذِا ط  =  ،  =             ×             =                                             

 0ص =                 +              +أشثد أْ :          ص = ؼرا  إرا واْ :   (3)        

 ــــًاٌؽـــــــــــــــ 

                                = ؼا   –+  ص 

 

                                =             +             +–   ؼرا  =–   ص 

 

                B                   +              +  = 0ص 

 ص ء

 ء 

 ء

 ء 

ء
3

 ص 

ء 

3
 

ء
3

 

ء 

3
 

 ص ء

 ء 

 صء 
 ء 

 ء
 ء 

ء
3

 ص 

ء 

3
 

 ء
 ء 

 ص ء

 ء 

ء
4
 ص 

ء 

4
 

ء
5
 ص 

ء 

5
 

 صء 
 ء 

 عء 
 ء 

 ع ء

 صء 

 عء 
 صء 

 عء 
 ء 

 ء
 ص ء 

  

3       

 ء
 ء 

 عء 
 صء 

 ء
 ص ء 

 

3  

 ء
 ء 

 

3  
    1 

3       
  –  6  

9       

    1 

3       

  –    

9 
4

      

 ع ء

 صء 

  –  1 

7 

 صء 
 ء 

 ص ء

 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 ص ء

 ء 

 صء 
 ء 

 ص ء

 ء 

 صء 
 ء 

 ع ء

 صء 

ء
5

 ص 

ء 

5
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 تطبيقات هندسية عمى المشتقة الأولى

 :  ٔؼٍُ أْ

 "  ؽشق إ٠عاد ١ًِ اٌخؾ اٌّغرم١ُ"   **          

 ١ًِ اٌخؾ اٌّغرم١ُ اٌّاس تإٌمطر١ٓ :(  1)           

 =  =                    م      (  ٘ٛ :     ، ص  (  ، ب ) 1، ص 1) ا                  

           

 م فئْ ١ًِ اٌخؾ اٌّغرم١ُ ٘ٛ :         ط + ؼـ  مإرا وأد ِؼادٌح اٌخؾ اٌّغرم١ُ ٘ٝ :  ص =   ()          

  0+ ب ص + ؼـ =   ا إرا وأد ِؼادٌح اٌخؾ اٌّغرم١ُ ٘ٝ :   (3)          

 

 =                         =   م فئْ ١ًِ اٌخؾ اٌّغرم١ُ ٘ٛ :                    

 

 = ؽا ٘ـ م٘ٛ   :    ٕاخ صا٠ٚح  ل١اعٙا ٘ـ  ١ًِ اٌّغرم١ُ اٌزٜ ٠ظٕغ ِغ الإذعاٖ اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ (4)         

   إرا واْ اٌّغرم١ُ ٠ٛاصٜ ِؽٛس اٌغ١ٕاخ     0=  م   ٚ ٠ىْٛ :                

   إرا واْ اٌّغرم١ُ ٠ظٕغ صا٠ٚح ؼادج ِغ اإذعاٖ اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ      0<   م،                             

 ا واْ اٌّغرم١ُ ٠ظٕغ صا٠ٚح ِٕفشظح ِغ اإذعاٖ اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ   إر   0>   م،                   

 :  ِلاؼظح

م إرا واْ :            
1
ل١ِلا  اٌّغرم١ّاْ    م،   

1
 فئْ :   ل،   

ل                      
1
مإرا واْ :    ل//   

1
ل،               م=  

1
 M  مإرا واْ :    ل

1
          1  –=   م×  

 "  ذؼاس٠ف ٚ لٛاػذ ػاِح"   **          

 أٜ ٔمطح ذمغ ػٍٝ ِٕؽٕٝ ذؽمك ِؼادٌرٗ (  1)           

 لإ٠عاد ٔمؾ ذماؽغ ِٕؽ١١ٕٓ ِرماؽؼ١ٓ ذؽً ِؼادٌر١ّٙا ِؼاً    ()           

 ١ًِ ِٕؽٕٝ ػٕذ ٔمطح ػ١ٍٗ ٘ٛ ١ًِ اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ ٘زٖ إٌمطح (  3)           

  اٌؼّٛدٜ ػٍٝ ِٕؽٕٝ ػٕذ ٔمطح ػ١ٍٗ ٘ٛ اٌّغرم١ُ اٌؼّٛدٜ ػٍٝ اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ ٘زٖ إٌمطح  ( 4)           

 صا٠ٚح اٌرماؽغ ت١ٓ ِغرم١ُ ٚ ِٕؽٕٝ ٘ٝ اٌضا٠ٚح اٌّؽظٛسج ت١ٓ اٌّغرم١ُ ٚ اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ(  5)           

 ٔمطح اٌرماؽغ                  

  اؽغ ت١ٓ ِٕؽ١١ٕٓ ٘ٝ اٌضا٠ٚح ت١ٓ اٌّّاع١١ٓ ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ ٔمؾ ذماؽغ إٌّؽ١١ٕٓ صا٠ٚح اٌرم ( 6)           

 ، إرا واْ ل١اط اٌضا٠ٚح ت١ٓ اٌّّاع١١ٓ ٌّٕؽ١١ٕٓ ػٕذ ٔمؾ ذماؽغ إٌّؽ١١ٕٓ لائّح                   

 واْ إٌّؽ١ٕاْ ِرماؽؼ١١ٓ ػٍٝ اٌرؼاِذ                    

 

      "  لإ٠عاد ١ًِ اٌّّاط ٚ اٌؼّٛدٜ ػٍٝ ِٕؽٕٝإعرخذاَ اٌّشرمح الأٌٚٝ "   **

 (  1، ص 1)(  ػٕذ إٌمطح    ١ِً اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ اٌذاٌح  ص =  د )  ( 1)           

اٌٛالؼح ػ١ٍٗ  =  )            (                    
) ط

1
ص ،  

1
 )

 

 (  1، ص 1)ٌٕمطح   (  ػٕذ ا ١ِً اٌؼّٛدٜ ػٍٝ ِٕؽٕٝ اٌذاٌح  ص =  د )  ()           

 اٌٛالؼح ػ١ٍٗ  =                     

 

 اٌٛالؼح ػ١ٍٗ ٠ظٕغ صا٠ٚح(  1، ص 1)(  ػٕذ إٌمطح    اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ اٌذاٌح  ص =  د )(  3)           

 ل١اعٙا  ٘ـ ِغ الإذعاٖ اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ فئْ :                   

 –  1 

 

 1ص  –  ص

 فشق اٌغ١ٕاخ

 

 فشق اٌظاداخ

 ِؼاًِ ص

 ِؼاًِ   –

 ب

 ا  –

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

1 
 )            (

) ط
1

ص ،  
1

 )
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 ؽا ٘ـ  =  )            ( 
) ط

1
ص ،  

1
 )

 

 

 =  طفش    إرا واْ اٌّّاط ٠ٛاصٜ ِؽٛس اٌغ١ٕاخ                                                                   

 إرا واْ اٌّّاط ٠ظٕغ صا٠ٚح ؼادج ِغ الإذعاٖ        0<                                                                     

ٚ ٠ىْٛ : )            (                  
(

1
ص ،  

1
 )

 اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ                           

 إرا واْ اٌّّاط ٠ظٕغ صا٠ٚح ِٕفشظح ِغ الإذعاٖ        0>                                                                    

 اٌّٛظة ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ                                                                                      

 ( إرا واْ اٌّّاط ٠ٛاصٜ ِؽٛس اٌظاداخ  غ١ش ِؼشف )                                                                     

 

 :  ** اٌظٛس اٌّخرٍفح ٌّؼادٌح اٌخؾ اٌّغرم١ُ

  م  (  ،  ١ٍِٚٗ   1، ص 1)خؾ اٌّغرم١ُ اٌّاس تإٌمطح ِؼادٌح اٌ (1)           
            

 (  –  1)م  =     1ص  – ص       أ,        م            ٘ٝ :                    =                   

 

 

 ٝ : (  ٘  ، ص  (  ، ) ط 1، ص 1ِؼادٌح اٌخؾ اٌّغرم١ُ اٌّاس تإٌمطر١ٓ ) ط  ()           
 

                                       = 

 

 : ؼالاخ خاطح 

 ، ؼـ (          ٘ٝ :     ص  =  ؼـ 0تإٌمطح ) ِؼادٌح اٌّغرم١ُ اٌّٛاصٜ ٌّؽٛس اٌغ١ٕاخ ٚ ٠ّش  (1)           

 ك  =        ٘ٝ :       (   0،  كِؼادٌح اٌّغرم١ُ اٌّٛاصٜ ٌّؽٛس اٌظادخ ٚ ٠ّش تإٌمطح )   ()           

    م(   ٘ٝ : ص =  0،  0ِؼادٌح اٌّغرم١ُ اٌّاس تٕمطح الأطً ٚ )  (3)           

 ٘ٛ ١ًِ اٌّغرم١ُ "  مؼ١س :  "                   

 

 :  ِؼادٌرا اٌّّاط ٚ اٌؼّٛدٜ ٌّٕؽٕٝ** 

 

 ٘ٝ :   ( 1، ص 1) ط ػٕذ إٌمطح (   ص =  د )  اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ِؼادٌح   (1)           
 

= )            (   مؼ١س :      (  –  1)م  =     1ص  – ص                     
) ط

1
ص ،  

1
 ) 

 

 ٘ٝ :(   1، ص 1) ط ػٕذ إٌمطح (   ص =  د )  اٌؼّٛدٜ ٌٍّٕؽٕٝ ِؼادٌح   ()           
   

= )            (   مؼ١س :      (  –  1)          = 1ص  – ص                     
) ط

1
ص ،  

1
 ) 

 

 

 

 

 

 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 –  1 

 

 1ص  – ص

 –  1 

 

 1ص  – ص

 –  1 

 

 1ص  –  ص

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

1 

 م
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 شُ أٚظذ     5ص =  +   4 – + ص ( ذمغ ػٍٝ إٌّؽٕٝ   ،  1( أشثد إٌمطح ) 1)

 ِؼادٌرٝ اٌّّاط ٚ اٌؼّٛدٜ ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ٘ا                  

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 ٔعذ :   ، ص =     =1تاٌرؼ٠ٛغ ػٓ                  

 = اٌطشف الأ٠غش  5=   ×  +  1×  4ــ  (+ ) (1)اٌطشف الأ٠ّٓ =                   

                 B  ( ذمغ ػٍٝ إٌّؽٕٝ   ،  1إٌمطح ) 

  0=             +  4   –ص              +                 B    تالإشرماق تإٌغثح ٌـ                  
  

                 B                =                       =     

 

                 B   ( ١ِ1ً اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ  إٌمطح  ،  )            (  = )
 (1  ،  )

           =         = 

                 B   : ٝ٘ ِؼادٌح  اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ ٘زٖ إٌمطح 
                      

 = طفش 5ص ــ ط  ــ  E   3       1= ط ــ  6ص ــ  3=            أٜ :                                         
  

 ، ١ًِ اٌؼّٛدٜ ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ ٔفظ إٌمطح =                  

                 B   : ٝ٘ ِؼادٌح  اٌؼّٛدٜ ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ ٔفظ  إٌمطح 
                      

 = طفش 5ط ــ  3ص +  E    3ط +  3= ــ  2ص ــ =             أٜ :                                         

 ِرّاعاْ  ٚ أٚظذ    – ،     ص =     +  +1أشثد أْ إٌّؽ١١ٕٓ  ص =   ()

 ِؼادٌح اٌّّاط اٌّشرشن ٌّٙا ػٕذ ٔمطح اٌرّاط                  

  ــــــــًاٌؽـــــــــــ

 تؽً ِؼادٌرٝ إٌّؽ١١ٕٓ ِؼاً ٔؽظً ػٍٝ ٔمؾ اٌرماؽغ                  

                 B    +  +1   = –                  

                 B     +2   +1  طفش = 

                 B    = 1ــ 

 ٕؽٕٝ الأٚي فٝ ِؼادٌح اٌّ ، تاٌرؼ٠ٛغ ػٓ ل١ّح                  

                 B     = (1)ــص
2
 (     2،   1ــإٌّؽ١ٕاْ ٠رماؽؼاْ فٝ إٌمطح )   B                    2( = 1ــ )ــ 

م                  
1
 (    "  2، 1ــ" ١ًِ اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ الأٚي ػٕذ إٌمطح   )  

             

                                    ( =   )
( – 1  ،  )

 3= ــ  1+  1ــ×  4=  1ط +  4 =     

 " (     2، 1) ــ" ١ًِ اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ اٌصأٝ ػٕذ إٌمطح    م،                  
           

                           )            ( =
( – 1  ،  )

 3= ــ  1ــ  1ــ×  2=   1ط ــ  2 =     

                A  م
1
 (     2، 1) ــإٌّؽ١ٕاْ ِرّاعاْ ػٕذ إٌمطح  B(        2، 1) ــػٕذ إٌمطح   م=  

 ِؼادٌح اٌّّاط اٌّشرشن ٘ٝ :                 

                   

 = طفش 1ط +  3ص +    E    3ط ــ  3= ــ  2ص ــ  أٜ :        3ــ =                                            

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

  +1  

 

 –  1 
 صء 
 ء 

 – 1  

 

   –ص 

 – 1  

 

   –ص 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

  +1  

 

 2  –ص 

  ص + 

 

4–   

1 

3 

1 

3 

 3ــ

1 

 3ــ

1 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   15)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 ٠رماؽؼاْ ػٍٝ     +9ك +  ،    ص =     +8ك +  إرا واْ  إٌّؽ١١ٕٓ  ص =   (3) 

  كاٌرؼاِذ أٚظذ ل١ّح                   

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 تؽً ِؼادٌرٝ إٌّؽ١١ٕٓ ِؼاً ٔؽظً ػٍٝ ٔمؾ اٌرماؽغ                  

                 B    + ك  +8   =  + ك  +9   

                 B     =1                           B    = 1  

                  

   ك+   4ٌٍّٕؽٕٝ الأٚي  =                               

 

 ك+  ٌٍّٕؽٕٝ اٌصأٝ =                                

 

                A  ْػٍٝ اٌرؼاِذ  إٌّؽ١ٕاْ ٠رماؽؼا 

 

                 B                1 –ٌٍّٕؽٕٝ اٌصأٝ = ×               ٌٍّٕؽٕٝ الأٚي  

 

                 B   (4   +ك   ( )  +ك ) =– 1 

 3= ــ   .......... = ك   B             1 –= ( ك+  ( ) ك+  4)               =1ػٕذِا                      

 3=   ........... = ك   B       1 –= ( ك+ ( )  ــ  ك+  4) ــ            =–  1، ػٕذِا                   

    =0ػٕذ إٌمطح    + ؼرا ؼا أٚظذ ِؼادٌح اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ   ص =   (4)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 ادٌح إٌّؽٕٝ فٝ ِؼ    =0تاٌرؼ٠ٛغ ػٓ                   

                  B   = 1=  1(  = طفش + 0( + ظرا )0ظا ) 2ص 

                  B     (  ذمغ ػٍٝ إٌّؽٕٝ             1،   0إٌمطح    ) 

 

   ــ  ؼا ؼرا =                =    م                

 

                  B  ١ًِ اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ " =  م " )            (
(   0  ، 1 )

 2=  0ــ  1×  2 =     

 

                  B     (   1،    0ِؼادٌح اٌّّاط ٌٍّٕؽٕٝ ػٕذ إٌمطح  : ٝ٘  ) 

 

 0=   1ط ــ  2أٜ    ص  ــ          2 =                                        

 

 

 

 

 

 

 

 صء 
 ء 

 ص ء
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 –  0 

 

 1 –ص 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   16)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 المعدلات الزونية المرتبطة

 :  ذزوش ِا ٠أذٝ

 اٌّصٍس

 ِعّٛع أؽٛاي أػلاػٗ   اٌّؽ١ؾ    =  

  الإسذفاع× ؽٛي اٌماػذج اٌّغاؼح  =  

 ؼ١ة اٌضا٠ٚح اٌّؽظٛسج ت١ّٕٙا× ؼاطً ػشب ؽٛلا ػٍؼ١ٓ   =               

 ِرٛاصٜ الأػلاع
× ِعّٛع ؽٌٛٝ ػٍؼ١ٓ ِرعاٚس٠ٓ اٌّؽ١ؾ = 

 الإسذفاع إٌّاظش ٌٙا× ؽٛي اٌماػذج اٌّغاؼح =

 اٌّغرط١ً
                                                               × ) اٌطٛي + اٌؼشع ( اٌّؽ١ؾ   = 

 اٌؼشع× اٌطٛي اٌّغاؼح = 

 اٌّشتغ

                                                                                    4× ؽٛي اٌؼٍغ اٌّؽ١ؾ   = 

                                                                            ِشتغ ؽٛي اٌؼٍغ       اٌّغاؼح = 

 ِشتغ ؽٛي لطشٖ  =

 اٌّؼ١ٓ

                                                                                      4× ؽٛي اٌؼٍغ اٌّؽ١ؾ  =  

 الإسذفاع        × ؽٛي اٌؼٍغ اٌّغاؼح = 

 ؼاطً ػشب ؽٛي لطش٠ٗ     =           

 شثٗ إٌّؽشف

                                                                             ِعّٛع أؽٛاي أػلاػٗاٌّؽ١ؾ  =  

 الإسذفاع × عّٛع ؽٌٛٝ اٌماػذذ١ٓ اٌّرٛاص٠ر١ٓ ِ اٌّغاؼح =  

 الإسذفاع× ؽٛي اٌماػذج اٌّرٛعطح =            

 اٌذائشج 
                                                            نق                                                              ؽ  اٌّؽ١ؾ   =  

 ؽٛي ٔظف لطش اٌذائشج "                                                                      نقؼ١س : "                                                                                                       قنؽ     اٌّغاؼح =

 اٌّىؼة

     ي 4اٌّغاؼح اٌعأث١ح  = 

 ي 6ح     = اٌّغاؼح اٌى١ٍ

ياٌؽعــــــــــــُ       =   
3

 " ؽٛي ؼشفٗ = يؼ١س : "                                                

ِرٛاصٜ 

 اٌّغرط١لاخ

    ع× + ص (  ) اٌّغاؼح اٌعأث١ح  = 

  ( ص + ص ع + ع  ) اٌّغاؼح اٌى١ٍح     = 

     ع× ص ×  اٌؽعــــــــــــُ       =   

 " ، ص ،   الإسذفاع  = ع أتؼاد اٌماػذج ّ٘ا " ؼ١س :                                           

 إٌّشٛس 

 اٌمائُ

  الإسذفاع× ِؽ١ؾ اٌماػذج اٌّغاؼح اٌعأث١ح  = 

   اٌّغاؼح اٌعأث١ح + ػؼف ِغاؼح اٌماػذجاٌّغاؼح اٌى١ٍح     = 

 الإسذفاع× اػذج ِغاؼح اٌماٌؽعــــــــــــُ       =   

الأعطٛأح 

 اٌذائش٠ح اٌمائّح

   عنق  ؽ  اٌّغاؼح اٌعأث١ح  = 

  ( نقع +  ) نق ؽ   اٌّغاؼح اٌى١ٍح     = 

   ع نقؽ اٌؽعــــــــــــُ       =   

 " الإسذفاع = ع   نقؽٛي ٔظف لطش اٌماػذج = " ؼ١س :                                          

 اٌىـــشج
        نقؽ  4 اٌّغاؼح   =

   "  نقؽٛي ٔظف اٌمطش  = ؼ١س : "                                     3نقاٌؽعـُ     =       ؽ 

 
3 
4 
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   ِصلاً             0000ع  ، ،  ، ص إرا ٚظذخ ػلالح ت١ٓ ػذج ِرغ١شاخ : 

 خ اٌض١ِٕح ٌٙزٖ اٌّرغ١شاخ :  ذٕرط  ػلالح ت١ٓ اٌّؼذلا  ن تئشرماق ٘زٖ اٌؼلالح تإٌغثح ٌٍضِٓ 

 

 ،                ؛                     

 

 :  خطٛاخ ؼً ِغائً اٌّؼذلاخ اٌض١ِٕح 

 ٍٛب ِغ اٌشعُ إْ أِىٓ ذؽذ٠ذ اٌّؼطٝ ٚاٌّط 

 اٌّرغ١شاخ فٟ اٌّؼطٝ ٚاٌّطٍٛب ا٠عاد ػلالح س٠اػ١ح ذشتؾ ت١ ٓ 

 ماق ؽشفٟ اٌؼلالح تإٌغثح ٌٍضِٓ اشر 

 ٌّؼطٝ لا٠عاد اٌّطٍٛب اٌرؼ٠ٛغ تا 

 

 :   تؼغ اٌّؼذلاخ اٌرٟ ذظٙش فٟ ِغائً اٌّؼذلاخ اٌض١ِٕح

 

     =  ِِٓؼذي ذغ١ش اٌؽعُ تإٌغثح ٌٍض 
 

   =  ِِٓؼذي ذغ١ش ٔظف اٌمطش تإٌغثح ٌٍض 
   

  ِٓعشػح اٌعغ١ُ فٟ اذعاٖ اٌّؽٛس اٌغ١ٕٟ   =   أٚ ِؼذي ذغ١ش  ط  تإٌغثح ٌٍض 
   

  عشػح اٌعغ١ُ فٟ اذعاٖ اٌّؽٛس اٌظادٞ  =    أٚ ٌٍضِٓ ِؼذي ذغ١ش ص  تإٌغثح 

 : ِلاؼظاخ

  ِصلاً : ٠رّذد  ، ٠ثرؼذ ، ٠ظة ِاء {  ِٛظثحذىْٛ اشاسذٗ  ٠ضدادإرا واْ ِؼذي اٌرغ١ش { 

  ِصلاً : ٠رغشب  ، ٠مرشب ، ٠ٕضٌك { عاٌثحذىْٛ اشاسذٗ  ٠رٕالضإرا واْ ِؼذي اٌرغ١ش { 

  {  ِْٛؽ١ؾ ، ِغاؼح ، ؼعُ ، ٔظش٠ح ف١صاغٛسط ، ذشاتٗ ِصٍصاخ ، أٚ اٌؼلالح اٌش٠اػ١ح ٠ّىٓ أْ ذى

 ػلالح ِؼطاج فٟ اٌغؤاي  . . .  {

  اٌؼلالح تؼذ اشرماق٠ىْٛ  تاٌّؼطٝاٌرؼ٠ٛغ 

 

 ٠غاٚٞ اٌّٛظح لطش ٔظف ذضا٠ذ ِؼذي واْ فئرا ،  دائش٠ح ِٛظح فأؼذز ساوذج تؽ١شج فٟ ؼعش أٌمٟ:  (1)

  عُ  5  لطش٘ا ٔظف ٠ىْٛ ػٕذِا اٌّٛظحعطػ  ِغاؼح فٟ ١شاٌرغ ِؼذي أٚظذ  ز /عُ 3.5

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 عُ  م عُ    ،      ِغاؼح عطؽٙا  =  نق       ٔفشع أْ ؽٛي ٔظف لطش اٌّٛظح =         
         

       B                =3.5 ُز /ع                       

      ،A  ن،   تالإشرماق تإٌغثح ٌٍضِٓ                                                                                                        نقؽ  =  م 

       B                = تاٌرؼ٠ٛغ ٠ٕرط                            نق ؽ 

 / ز عُ 110 =  3.5×    5×     ×    =                         

 صء 

 نء 
 عء 

 نء 
 ء
 نء 

 ححء 
 نء 

 نقء 
 نء 

 ء
 نء 
 صء 

 نء 

 نقء 
 نء 

 مء 
 نء 

 نقء 
 نء 

 مء 
 نء 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   18)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

   وأد فئرا ، سأعٟ ؼائؾ ػٍٝ اٌصأٟ ٚتاٌطشف أفم١ح أسع ػٍٝ ؽشف١ٗ تأؼذ ٠غررٕذ ِرشاً  5  ؽٌٛٗ عٍُ( : )

  ا٢خش اٌطشف أضلاق ِؼذي فأٚظذٞ ، دل١مح/ ِرش 6  تّؼذي اٌؽائؾ ػٓ ِثرؼذج ذٕضٌك  اٌغٍُ لاػذج             

  اٌؽائؾ ِٓ  ِرش 3  تؼذ ػٍٝ اٌغٍُ لاػذج ف١ٙا ذىْٛ اٌرٟ اٌٍؽظح فٟ اٌؽائؾ ػٍٝ ٌٍغٍُ             

              

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

 5=  +  ص ِٓ اٌشىً :              
                           

                            + =            0ص  

 

  4ص =   B               5=  +  ص  9فئْ :              =3، ػٕذِا             

 

           B    ×3  ×6  = ×4  ×             =0                         B                =–  4.5  دل١مح/ ِرش    

  عطػ ِٓ  م  6  اسذفاع ػٍٝ ِؼٍك ِظثاغ تاذعاٖ أفمٟ شاسع ٝف  ز/  م 7  تغشػح سظً ٠ّشٟ:  (3) 

  ِؼذي ذغ١ش ؽٛي ظً اٌشظً فأٚظذ ،  عُ  180  اٌشظً ؽٛي واْ فئرا اٌشاسع             

              
              

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

 ِٓ ٕ٘ذعح اٌشىً : ٠رشاتٗ اٌّصٍصاْ             

 

             B                        = 

 

             B      10   =  3ص    +3  ص 

             B      7   =  3ص    

 

             B      7              =3                           B  7              =3  × 7                            

 

             B                    = 3 ٌشظًِؼذي ذغ١ش ؽٛي ظً اأٜ أْ :                 ز/  م  = 3 ز/  م                 

–  5ذرؽشن ٔمطح ػٍٝ إٌّؽٕٝ :  ص = :  (4) 
3

 ٚؼذج / ز تؽ١س ٠رٕالض إؼذاش١ٙا اٌظادٜ تّؼذي   

    =3أٚظذ ِؼذي ذغ١ش ١ًِ إٌّؽٕٝ تإٌغثح ٌٍضِٓ ػٕذِا              

            

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

             A   = 5ص – 
3

                              B               =5              –  3  
   

            B  –       =5             –  7                   B              =   ٚؼذج / ز 
  

،  ص            
 /
  =5 – 3  

   

            B                  =–  6                =– 6  ×3   ×     =–                                                         ٚؼذج / ز 

 ص
 

5 

 دل١مح/ ِرش6= 
 ء
 نء 

 ء
 نء 

 صء 

 نء 

 صء 

 نء 

 صء 

 ن ء

 م 6

 ص 

 م 1.8

 ء
 نء 

   ز/  م 7 –   ز/  م 7+ 

 ص
 ص + 

1.8 

6 

 ء
 نء 

 صء 

 نء 

 صء 

 نء 

 صء 

 نء 

 صء 

 نء 
 ء
 نء 

 ء
 نء 

 ء
 نء 

 ء
 نء 

 ء
 نء 

صء 
/

 
 نء 

 ء
 نء 

 صء 

 نء 
 = ؟

 اٌّظثاغ



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   19)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 سموك الدالة و رسم ونحناها

 :  ذزوش ِا ٠أذٝ

 إشاسج اٌّمذاس اٌعثشٜ                 
 

    3 –( = ط  : د )أتؽس إشاسج اٌّمذاس   ( 1)

 ــــــــًاٌؽـــــــــــ

    =3أٜ ػٕذِا         – 3  =0ػٕذِا            0( =  د )         

   >3]      أٜ   ػٕذِا     ∞،    g  ] 3( ِٛظثح ػٕذِا   ، ذىْٛ د )        

      <3]     أٜ  ػٕذِا      g  ]–  ∞   ،3( عاٌثح  ػٕذِا  ، ذىْٛ د )         

  4 – 3 (  =   اس  : د )اٌّمذأتؽس إشاسج  ( 2) 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

  =  أٜ ػٕذِا        0=  ط 3ــ  4ػٕذِا            0( =  د )           

 ط < ]      أٜ   ػٕذِا     ∞،         [   gػٕذِا   عاٌثح      (  ، ذىْٛ د )        

    ط >  أٜ  ػٕذِا         ]         ،   ∞  – [  gػٕذِا   ِٛظثح   (   ) ، ذىْٛ د        

   –    +1( =   د )أتؽس إشاسج اٌّمذاس  :  ( 3) 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

  0>    3 –=  1×  1×  4 – 1فئْ : ا١ٌّّض =             

          B  ( د ًِٛظثح  ٌى  )  g حح   

 –   –  3( =  د )  : أتؽس إشاسج اٌذاٌح (4)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 0>   8= ــ   3ــ ×   1ــ ×  4ــ   4ا١ٌّّض =            

        B  ( د   )     ٌىً   عاٌثح  g حح   

   –  8   +16( =   د )إشاسج اٌذاٌح :   أتؽس  ( 5)

 "  0لاؼع أْ ا١ٌّّض =  أٜ أْ : اٌعزساْ ؼم١م١اْ ِرغا٠ٚاْ "  (  ( = ) – 4فئْ د )          

          B  ( د  =  )0            ػٕذِا  =4    

         ،B  ( د  ذىْٛ ِٛظثح  )          ػٕذِا  g {   4}   – حح 

 =  10 –   –  5( =  أتؽس إشاسج اٌذاٌح  د ) ( 6) 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

2(5  –س )   –=  (   – 10  –  5)    –  ( = د )         
 

          B  ( د  =  )0            ػٕذِا  =5   

         ،B  ( د  ْٛذى  )          ػٕذِا  عاٌثح  g {  5}   – حح 

 

4 

3 4 

3 

4 

3 4 

3 

4 

3 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   20)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

   –  5   +4( =   د )(  أتؽس إشاسج اٌذاٌح :   7)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

  (   ( = ) – 1  () – 4فئْ : د )         

 "  0أٜ أْ : اٌعزساْ ؼم١م١اْ ِخرٍفاْ " لاؼع أْ ا١ٌّّض <                  

                  B  ( د  =  )0            ػٕذِا g  {1  ،4   } 

 ]   g  ]1  ،4ػٕذِا         (  عاٌثح  د )،                    

 ] 4،  1[  – حح   gػٕذِا        (  ِٛظثح  د )،                    

 

 

   –  3  – 10( =  د )  :  أتؽس إشاسج اٌذاٌح  (8)
 اٌؽـــــــــــــــــــً

   (  – 5  () + 2)( =  د )         

                  B  ( د  =  )0            ػٕذِا g  { 5  2، ــ } 

 ] 5،  2[ ــ    gػٕذِا        عاٌثح   (   د )،                    

 ] 5،  2[ ــ – حح   gػٕذِا       ِٛظثح(   د )،                    

 :  تزايد و تناقص الدوال

 :  إعرخذاَ اٌّشرمح الأٌٚٝ ٌذساعح اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض         

 [ : ، ب ا ] لاتٍح ٌلإشرماق فٝ    ()اٌذاٌح د ٌرىٓ  :  ٔظش٠ح 

إرا وأد د[  ، ب ا ٍٝ ]ذىْٛ د ِرضا٠ذج ػ    – 1        
/
 ( )<  ًاٌظفش ٌى g [ ب ا ، ] 

إرا وأد د[  ، ب ا ]ذىْٛ د ِرٕالظح ػٍٝ     –         
/
 () >  ًاٌظفش ٌى g [ ب ا ، ] 

 : * خطٛاخ إ٠عاد فرشاخ اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض ٌذاٌح 

                                 ٔٛظذ اٌّعاي     – 1 

 إٌماؽ اٌؽشظح ٌٍذاٌح ٔٛظذ      –  

دٔذسط إشاسج     – 3
/
 (ػٍٝ خؾ الأػذاد ٚ ِٓ شُ اٌرؼ ) شف ػٍٝ فرشاخ اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض 

 

(  =  أٚظذ فرشاخ اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض ٌٍذاٌح   د )( : 1)
3
 – 3   +1 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 لأٔٙا وص١شج ؼذٚد    حح  ِعاي اٌذاٌح =        

د              
/
 ()   =3  –  6     =3   ( –   ) 

د              
/
 ()   =0          ػٕذِا  =0    ،  = 

              B   د()   ] ٝ0ذٕالظ١ح ف  ، [ 

 [ ،  0]  – حح، ذضا٠ذ٠ح فٝ                    

 

∞  –  ∞  

1  4  

 + + +

+  

 + + +

+  
–  –  –  

∞  –  ∞  

0  
 

 + + +

+  

 + + +

+  

–  –  –  



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   21)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

(  =  أٚظذ فرشاخ اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض ٌٍذاٌح   د )  ()
3

 – 6   +12  5 –ط 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 لأٔٙا وص١شج ؼذٚد    حح  ِعاي اٌذاٌح =        

د              
/
 ()   =3  –  1 1    =3   ( –  ) 

د              
/
 () =3   ( –  )    0  ٌىً طg ح 

                            

B                                       د()     ٍٝحذضا٠ذ٠ح ػ    

   =2، ػٕذِا                 

  ( ذفظً ت١ٓ فرشذٝ ذضا٠ذ اٌذاٌح3،  2إٌمطح )  فتكون   3=  5ــ  24+  24ــ  8= ( 2د )   

(  =  أٚظذ فرشاخ اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض ٌٍذاٌح   د )  (3)
4
 – 4 

3
  +3 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 لأٔٙا وص١شج ؼذٚد    حح  اٌذاٌح = ِعاي        

د              
/
 ()   =4 

3
 –  1     =4   ( –  3) 

د              
/
 ()   =0          ػٕذِا  =0    ،  =3 

               

 

 ]   ٠ىْٛ :  ∞،   g   ]3ػٕذِا                

د              
/
 ()         + × +  = ْدأٜ أ :

/
 ()  >0  

B                                       د()   ]  ٝ3ذضا٠ذ٠ح ف  ،∞    [ 

د]        ٠ىْٛ :    g   ]0  ،3، ػٕذِا                 
/
 ()  × +  =–   =–  أٜ أْ : د

/
 ()  <0 

د]   ٠ىْٛ :    g   ]– ∞  ،3، ػٕذِا                   
/
 ()  × +  =–   =–  أْ : دأ ٜ

/
 ()  <0 

B                                     د()    ٝ3،  ∞ –[ ذٕالظ١ح ف    [ 

 │ 1ط ــ  │ـــ  2(  =  فرشاخ اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض ٌٍذاٌح   د ) ػ١ٓ   (4) 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 

د              
 
 ()   = 

               

 

د/               
 
 ()   = 

 

دػٕذِا   :           
/
 ()  <0     > أٜ أْ : د         1ػٕذِا ط

/
 ()  <0     ] ٝ1ذٕالظ١ح ف  ،∞ [ 

د، ػٕذِا        
/
 ()  >0     < أٜ أْ : د         1ػٕذِا ط

/
 ()  >0     ] ٝ1،  ∞ –ذضا٠ذ٠ح  ف    [ 

 

∞  –  ∞  

0  3 

 + + +

+  

– – –  

+  

–  –  –  

 
د

/
 () 

    1 ،       ــ س 3=    1ــ  س +  2   
     

        <1  ،      1=  ط +    1+ ط  ــ  2   

 

    1 ،       1ــ    
     

    1      ،     <1     

 

د
/
 () 

 
∞  

–  ∞  

2 

 + + +

+  
 + + + +  

د
/
 () 

 
∞  

–  ∞  

1 

- - - - -  + + + +  



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   22)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 :  النقط الحرجة للدالة 

 إرا وأد ذؽمك أؼذ اٌششؽ١ٓ :    ()د ح  ٔمطح ؼشظح ٌٍذاٌ  ٠1ماي أْ         

د  – 1                
/
 (1 )   ٌٙا ٚظٛد   ٚ ذغاٜٚ  اٌظفش 

د  –                 
/
 (1 )    غ١ش ِٛظٛدج 

 

 =(  أٚظذ إٌمؾ اٌؽشظح ٌٍذاٌح  د )( : 1)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

             A   1 –)= د  ( 1 –)د
+
1 –)د =   ( 

– 
 )   =0    

             B   د()     ِرظٍح ػٕذ =  – 1 

            ،A  د
/
 (– 1

ــ
    <– 1ػٕذِا        1=   ( 

د،               
/
 (–1

 +
    >– 1ػٕذِا       – ط = 2 =  ( 

          e  د
/
 (–1

 +
د  ≠  ( 

/
 (– 1

ــ
 )             B  د

/
 غ١ش ِٛظٛدج   (1 –) 

            B     =– 1     ٔمطح ؼشظح ٌٍذاٌح 
  

 

             B   د
/
 ()   = 

 

 

            ،A  د
/
 ()   =0          ػٕذِا      =0            أٜ ػٕذِا     =0                

             B     =0      ًٔمطح ؼشظح ٌٍذاٌح  أ٠ؼا 

             B   ٝ٘ إٌمؾ اٌؽشظح ٌٍذاٌح     :  =– 1        ،    =0                

(  =  أٚظذ إٌمؾ اٌؽشظح ٌٍذاٌح  د )( : ) 
3 ط

3
     8ــ  

 اٌؽـــــــــــــــــــً

             A   د()  =    (

3
 – 8 )            

             B  د
/
 ()    =  (

3
 – 8 )

 
 ×3     =                                     ،   ≠  

            ،A  د
/
 ()   =0          ػٕذِا     =0            أٜ ػٕذِا     =0                

             B     =0       ٔمطح ؼشظح ٌٍذاٌح 

            ،A  د
/
 ()   غ١ش ِؼشفح ػٕذ    =                

             B     =              B       : ٝ٘ إٌمؾ اٌؽشظح ٌٍذاٌح   =0       ،    = 

 

 

                     ،  >  – 1  

  =  – 1ِٛظٛدج        ،   غ١ش    

      1                   ،      <– 1  

 

 
3 ط(

3
( 8ــ  

2
    

 2ــ

3 

    – 1             ،   > – 1  

      +1            ،     – 1  

 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   23)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 :  لدالة ( مص  و الصغرى المحلية ) ( مع  القيم العظمى المحلية )

  طغشٜ أٚ ػظّٝ ل١ّح ذأخز    ()د   ٚوأد   [  ، ب ا ] ػٍٝ ِؼشفح   ()د   اٌذاٌح وأد إرا           

د  ٚوأد   [  ، ب ا ] g  ؼـ  ػٕذ             
/
د :     فئْ   ِٛظٛدج  (ؼـ  ) 

/
 طفش=  (  ؼـ  ) 

  

 : () ٚ اٌظغشٜ اٌّؽ١ٍح ()اٌّؽ١ٍح  اٌم١ُ اٌؼظّٝ إعرخذاَ اٌّشرماخ ٌثؽس

 :  اٌخطٛاخ

  ٌٝٚدٔٛظذ  اٌّشرمح الأ
/
 () 

      ًدٔٛظذ إٌمؾ اٌؽشظح ٌٍذاٌح  د   ٟٚ٘ إٌمؾ اٌرٟ ذعؼ
/
 ()  =0   ٚد    أ

/
 ()  غ١ش ِٛظٛدج 

 ٌّعاي اٌذاٌح { gأٔٙا  رأوذ٠عة ا٠ٌعاد٘ا إتؼذ }         

 ٔؼ١ٓ ٔٛع إٌمطح اٌؽشظح ●     

 )ٚتفشع أْ         
0
 ) د ، 

0
  ذٛظذ ؽش٠مر١ٓ ٌرؼ١١ٓ ٔٛػٙأمطح ؼشظح ٌٍذاٌح د ...  ( ( 

 

 :  ( اٌّشرمح الأ1ٌٝٚ)

دإرا واْ :    – 1      
/
 ()  0  ٌُم١    ػٍٝ ٠غاس 

0
 ِثاششج 

د،                        
/
 ()  0    ٌُم١  ٓػٍٝ ١ّ٠ 

0
 ِثاششج 

 فئْ      :              
0

                      ()ٔمطح ػٕذ٘ا ل١ّح ػظّٝ ِؽ١ٍح    

دإرا واْ :    –       
/
 ()  0    ٌُم١  ػٍٝ ٠غاس 

0
 ِثاششج 

د،                        
/
 ()   0    ٌُم١  ٓػٍٝ ١ّ٠ 

0
 ِثاششج 

 فئْ      :              
0

                      ()ٔمطح ػٕذ٘ا ل١ّح طغشٜ ِؽ١ٍح    

 :  لاؼع ِا ٠أذٝ

    

 : أخشٜ ؼالاخ         

    

 

 :  صا١ٔح( اٌّشرمح اٌ)

   ػٕذ اٌصا١ٔح اٌّشرمح ل١ّح ا٠عاد         
0

 فئرا وأد :  " اٌؽشظح ٌٍٕمطح اٌغ١ٕٟ الإؼذاشٟ "  

د*         
//

 ( 
0

 )   >0     ( 
0
 ) د ، 

0
                      () طغشٜ ِؽ١ٍح ٔمطح  ( ( 

د*         
//

 ( 
0

 )   <0     ( 
0
 ) د ، 

0
                      ()  ػظّٝ ِؽ١ٍح ٔمطح ( (  

د*         
//

 ( 
0

  ٌٍّشرمح الأٌٚٝ ٔشظغ...        ∞    أٚ     0=   ( 

 

 

 + + 
 

 ولاليست
 

 - - 
 

 ولاليست
 

 +  
 

 

  -  صفر
 

 

 -  صفر
 

 +  صفر
 

 

 صفر

 ثابتة

 + - 
 

 - + 
 

 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   24)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

(  =  أٚظذ ٔمؾ اٌم١ُ اٌؼظّٝ اٌّؽ١ٍح ٚ اٌظغشٜ اٌّؽ١ٍح ٌٍذاٌح   د )( : 1)
4
 –  18  

 اٌؽـــــــــــــــــــً

            A   د()   = 
4

 –  18  

            B  د
/
 ()   =4 

3
  –  36   =4  ( –  9 )  =4  (   +3 ) ( –  3 ) 

            B  د
//

 ( 
 

)  =1  –  36   

د،              
/
 ()   =0           ػٕذِا  =0               ،  =3              ،   =– 3  

            A  د
//

 ( 0 
 

)  =–  36  <0                       B    =0        ل١ّح ػظّٝ ِؽ١ٍح      ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا 

            A  د
//

 ( 3 
 

)   =108 –  36  =7  >0      B    =3             ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا ل١ّح طغشٜ ِؽ١ٍح 

            A  د
//

 (– 3 )  =108 –  36  =7  >0      B    =– 3          ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا ل١ّح طغشٜ ِؽ١ٍح 

    = (ُ اٌؼظّٝ اٌّؽ١ٍح ٚ اٌظغشٜ اٌّؽ١ٍح ٌٍذاٌح   د )أٚظذ ٔمؾ اٌم١( : )

 اٌؽـــــــــــــــــــً

            A   د()    ِرظٍح ػٕذ  =0     د   ،()   =0 

            B  د
/
 ()   = +      ،  <0        ،،،د

/
 ()   = –      ،  >0 

            B  د
/
 (0

ــ
)   =      ،  <0        ،،،د

/
 (0

 +
)   =     ،  >0       ،،،،د

/
 (0)   =2   

            A  د
/
 (=  )   +  =0          ػٕذِا   =±  1        

د         =–  1ػٕذِا       
//
 (– 1 

 
 = )    >0      B       =– 1    ٍ١ح   ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا ل١ّح طغشٜ ِؽ 

د،         =1،  ػٕذِا    
//
 ( 1

 
= ) – 2  <0         B    =1        ِؽ١ٍح       ػظّٝ ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا ل١ّح 

3 (  = أٚظذ ٔمؾ اٌم١ُ اٌؼظّٝ اٌّؽ١ٍح ٚ اٌظغشٜ اٌّؽ١ٍح ٌٍذاٌح   د )( : 3)
4

 –  4 
3

 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

            A   د()   = 3 
4

 –  4 
3

 

            B  د
/
 ()   =1 3 –  1     =1   ( –  1    ) 

            B  د
//

 ( 
 

)  =36   – 4  
            A  د

/
 ()  = 0          ػٕذِا   =1             ،   =0       

د                    =1ػٕذِا         
//

 ( 1 
 

)  =36 –  4     = 1   >0          

      B                =1         ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا ل١ّح طغشٜ ِؽ١ٍح 

د،                              =0،  ػٕذِا        
//

 ( 0 
 

) = 0             

            B   دلا ٠ظٍػ ٘زا الإخرثاس ٚ ٔثؽس إشاسج
/
 ()   ٓػٍٝ ٠غاس ٚ ١ّ٠   =0        

د:             <0ػٕذِا  ،           
/
 ()   <0        ذٕالظ١ح 

د:             >0،  ػٕذِا           
/
 ()   >0       ذضا٠ذ٠ح 

          B    =0             ٔمطح ٌٍذاٌح ػٕذ٘ا ل١ّح طغشٜ ِؽ١ٍح 

  2  –            ،   > 0  

   2  +          ،   N  0  



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   25)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

 :  اٌم١ُ اٌؼظّٝ ٚ اٌظغشٜ اٌّطٍمح ٌذاٌح فٝ فرشج ِغٍمح
 فئْ :    [  ، ب ا ] ػٍٝ ِؼشفح   ()د   اٌذاٌح وأد إرا               

 اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح ٌٙا فٝ ٘زٖ اٌفرشج ٘ٝ أوثش ل١ّح فٝ ِعّٛػح ل١ُ اٌذاٌح  *                

 اٌم١ّح اٌظغشٜ اٌّطٍمح ٌٙا فٝ ٘زٖ اٌفرشج ٘ٝ أطغش ل١ّح فٝ ِعّٛػح ل١ُ اٌذاٌح  *                

 :   اٌخطٛاخ

 الأٌٚٝ  ٔٛظذ اٌّشرمح 

 ٖٔؼ١ٓ إٌمؾ اٌرٝ ػٕذ٘ا اٌّشرمح الأٌٚٝ =  طفش    ٚ ذٕرّٝ ٌٍفرشج اٌّؼطا 

 ٖٔؼ١ٓ إٌمؾ اٌرٝ ػٕذٖ اٌّشرمح غ١ش ِٛظٛدج ٚ ذٕرّٝ ٌٍفرشج اٌّؼطا 

  ٝٔٛظذ ل١ُ اٌذاٌح ػٕذ إٌمؾ اٌرٝ ؼظٍٕا ػ١ٍٙا ظ١ّؼاً فٝ اٌخطٛذ١ٓ اٌغاتمر١ٓ ٚ وزا ل١ُ اٌذاٌح ػٕذ ؽشف 

 اٌفرشج اٌّؼطاٖ

  ٖٔٛظذ أوثش ل١ّح فٝ ِعّٛػح اٌم١ُ اٌغاتمح فرىْٛ ٘ٝ اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح ٌٍذاٌح فٝ اٌفرشج اٌّؼطا 

 ٚ ٔٛظذ أطغش ل١ّح فٝ ِعّٛػح اٌم١ُ اٌغاتمح فرىْٛ ٘ٝ اٌم١ّح اٌظغشٜ اٌّطٍمح ٌٍذاٌح فٝ اٌفرشج اٌّؼطاٖ        
   

 اٌح :أٚظذ اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح ٚ اٌظغشٜ اٌّطٍمح ٌٍذ ( 1)

(  =   د )        
4
 –    +1        [     ٝ3  –ف  ،  ] 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

            A   د()   = 
4

 –    +1    

            B  د
/
 ()  =  4 

3 
–  4   =4    ( – 1  ) =4    (– 1 )  (  +1 ) 

            A  د
/
 ()  =  0         ػٕذِا  =0               ،  =1              ،   =– 1 

 ٚ ظ١ّؼٙا ذٕرّٝ ٌٍفرشج اٌّؼطاٖ                  

  0( =  1 –،     د )           0( =  1،       د )                 1( =  0د )               

  9( =  ،       د )           64( =  3  –د )              

            B   = ذثٍغٙا اٌذاٌح ػٕذ     64اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح ٚ  =–  3         

    =– 1أٚ                =1ٚ ذثٍغٙا اٌذاٌح ػٕذ      0،  اٌم١ّح اٌظغشٜ اٌّطٍمح =             

3 – │(  =  أٚظذ اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح ٚ اٌظغشٜ اٌّطٍمح ٌٍذاٌح : د ) ()
 

  [  3،  0فٝ  ]  │1 –

 اٌؽـــــــــــــــــــً 
   

 (  =  د )             
 

            ،A  د
/
د،            >   ػٕذِا        1=   ( 1 ) 

/
    > 1ػٕذِا      1 –=   ( 1 ) 

             B  د
/
 غ١ش ِٛظٛدج   ( 1 ) 

  

 

             B   د
/
 ()   = 

 

             B      =   1 ٔ مطح ؼشظح ٌٍذاٌحg    [0  ،3  ]                   

  1( =  3،     د )           3( =  1،       د )                 ( =  0د )               

            B   = ذثٍغٙا اٌذاٌح ػٕذ      3اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح ٚ   =1         

    =3ٚ ذثٍغٙا اٌذاٌح ػٕذ      1 ،  اٌم١ّح اٌظغشٜ اٌّطٍمح =            

   4 –               ،    1  

      +            ،    < 1  

 

   – 1                    ،  >   1  

  =   1غ١ش ِٛظٛدج        ،      

      1                   ،      < 1  
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 :  ذطث١ماخ ػٍٝ اٌم١ُ اٌؼظّٝ ٚ اٌظغشٜ اٌّطٍمح
 ٘ٝ ِشىلاخ ؼ١اذ١ح ذظاؽ فٝ لاٌة س٠اػٝ ٠ىْٛ اٌٙذف ِٕٙا اٌؽظٛي ػٍٝ أوثش ل١ّح أٚ أطغش ل١ّح           

 أٌخ   0000ؼعُ ٌّرغ١ش ِا ِصً اٌؽظٛي ػٍٝ أوثش ستػ أٚ أوثش ِغاؼح أٚ ألً ذىٍفح أٚ ألً             

 :  اٌخطٛاخ

 ٔؼثش ػٓ اٌّرغ١ش اٌّشاد إ٠عاد أوثش ل١ّح أٚ أطغش ل١ّح ٌٗ وذاٌح فٝ ِرغ١ش ٚاؼذ آخش " اٌّغرمً "  (1)

 ٚ رٌه تالإعرؼأح تّؼط١اخ اٌّغأٌح 

  ظغشٜ ٔؽذد ِعاي اٌّرغ١ش اٌّغرمً ف١ىْٛ ٘ٛ اٌفرشج اٌّشاد إ٠عاد اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح أج اٌ ()              

 اٌّطٍمح ف١ٙا                   

 ٔٛظذ إٌمؾ اٌؽشظح ٌٍذاٌح ٚ اٌرٝ ذٕرّٝ ٌٍفرشج اٌغاتمح (3)              

 ٔٛظذ ل١ُ اٌذاٌح ػٕذ إٌمؾ اٌؽشظح اٌغاتمح ٚ ػٕذ ؽشفٝ اٌفرشج ٌّؼشفح اٌم١ّح اٌؼظّٝ اٌّطٍمح (4)              

 طٍمح أٚ اٌم١ّح اٌظغشٜ اٌّ                    

 : ِلاؼظاخ

  طؽ١ػ غ١ش اٌؼىظ ٌٚىٓ ِؽ١ٍح طغشٜ أٚ ػظّٝ ل١ّح ذىْٛ ِطٍمح طغشٜ أٚ ػظّٝ ل١ّح وً● 

  طغشٜ أٚ ػظّٝ ل١ّح ِٓ أوصش ٌٍذاٌح ٠ىْٛ أْ ٠ّىٓ ٌىٓ  ،  ٚؼ١ذج ذىْٛ اٌّطٍمح اٌظغشٜ أٚ اٌؼظّٝ اٌم١ّح● 

  ِؽ١ٍح     

  اٌّطٍمح اٌظغشٜ اٌم١ّح   اٌّطٍمح اٌؼظّٝ اٌم١ّح  دائّاً ● 

 اٌّؽ١ٍح اٌظغشٜ اٌم١ّح  < اٌّؽ١ٍح اٌؼظّح اٌم١ّح :  ذىْٛ أْ اٌؼشٚسٞ ِٓ ١ٌظ ٌىٓ    

 

 عُ أٚظذ تؼذ٠ٗ ؼرٝ ذىْٛ ِغاؼرٗ أوثش ِا تّىٓ 30ِغرط١ً ِؽ١طٗ   (1)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 (  – 15ص = )   B         عُ=  ص  ٚا٢خش،              عُ  =   أؼذ تؼذٜ اٌّغرط١ًٔفشع أْ             

  (15 –   =  )15   – =   ص×   ِغاؼح اٌّغرط١ً ) َ ( =            
2 

             B َ
/
   =15 – 2                                     ، َ

//
 سالبة    0>  2 –=   

              ، َ
/
      = 5ٚ7        ػٕذِا                                         0=   

             B     ِٓغاؼح اٌّغرط١ً أوثش ِا٠ّى    =5ٚ7  ُع 

             B   ْٛعُ  5ٚ7عُ  ،    5ٚ7    تؼذٜ اٌّغرط١ً ٠ى 

 ٚؼذج 800ظ١ٕٙاً فٝ وً ٚؼذج ِٕرعح إرا واْ إٔراظٗ الأعثٛػٝ  0ٚظذ أؼذ اٌّظأغ أٔٗ ٠ىغة   ()

 ا اٌؼذد فئْ اٌشتػ ٠مً لشش١ٓ ػٓ وً ٚؼذج  أٚظذ ػذد اٌٛؼذاخ اٌرٝ ٠ٕرعٙافئرا صاد الإٔراض ػٓ ٘ز      

 اٌّظٕغ فٝ الأعثٛع ١ٌؽمك أوثش ستػ ِّىٓ       

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 ٚؼذج         ،     اٌشتػ =  ص    ظ١ٕٙاً   ٔفشع أْ ػذد اٌٛؼذاخ اٌضائذج =              

            B   ( = 800ص  + ( )0  – 0.0   =  )16000  +4  – 0.0  

             B ص
/
   =4 – 0.04                                     ،ص

//
   =– 0.04 

ص،              
/
       =100ػٕذِا                                                 0=   

             B   اٌشتػ ٠ىْٛ أوثش ِا ٠ّىٓ ػٕذِا   =100  

             B   = ٓٚؼذج     900=  100+  800ػذد اٌٛؼذاخ اٌزٜ ٠ؽمك أوثش ستػ ِّى 
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ع1800ُِرٛاصٜ ِغرط١لاخ ؼعّٗ  ( : 3)
3

 أٚظذ إتؼاد اٌّرٛاصٜ 3: ٚإٌغثح ت١ٓ ؽٌٛٝ ػٍؼٝ لاػذذٗ    

 ٌىٝ ذىْٛ  ِغاؼرٗ   الً ِا ٠ّىٓ           

 اٌؽـــــــــــــــــــً

           A     = 3: إٌغثح ت١ٓ ؽٌٛٝ ػٍؼٝ لاػذج ِرٛاصٜ اٌّغرط١لاخ 

           B  : ٝ٘ ٔفشع أْ أتؼاد ِرٛاصٜ اٌّغرط١لاخ  ، 3      ، = ّٗم، ِغاؼرٗ =    حع      ، ؼع 

           A   1800=  ح                                  B     ×3  ×  = 1800ع 

           B             = ع 
  

          A م   = (   × 3  + 3  × ع +  × ع )   = (6  + 5  ع )                 

 تاٌرؼ٠ٛغ ػٓ :  ع          

          B  1=   م   +10   =           ×1  +  
 

م              
/
   =4  –                       

 

م              
//
   =4  + 

 

م              
/
 4ػٕذِا                0=   

3
        =5أٜ ػٕذِا               3000=  

             A م
//
        =5ػٕذِا      0<  

             B    =5      ٓذعؼً اٌّغاؼح ألً ِا ٠ّى 

              B    : ٝ٘ عُ  1،            عُ  15عُ      ،      10الأتؼاد 

لطاع ِٓ دائشج ِؽ١طٗ  شاتد اٌطٛي . أشثد أْ ِغاؼح عطؽٗ ذىْٛ أوثش ِا ٠ّىٓ  ػٕذِا ذىْٛ صا٠ٚرٗ   (4)

 صا٠ٚح ٔظف لطش٠ح . 2اٌّشوض٠ح ٠غاٜٚ 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

  ل ، ؽٛي اٌمٛط =     ه=   ل١اط صا٠ٚح اٌمطاع ،        عُ =  ؽٛي ٔظف لطش اٌذائشج ٔفشع أْ             

            e  2 = )ا(  مقدار ثابت     محيط القطاع     +2=    ل   +ه   =  (2  +ه ) 

             B     =                       ، = ) َ (  ه        ِغاؼح اٌمطاع
×  )            ( ه      =  2

2 

                   =  َh
2   × 

 

                      =     h
2

   ×                                                      =h
2

   × 

                

 2 = ه   E= صفر                        بوضع               

             B    ِٛظح            0<                       2ه > تفشعE  ذضا٠ذ٠ح 

 ٔٙا٠ح ػظّٝ  2 =ه  E     ذضا٠ذ٠ح  E          عاٌثح   0<                       2 <ه تفشع                   

300 

 

300 

 

3000 
 

3000 

 

6000 


3

 

1 

2 

 ا

 +ه2

1 

2 

 ا

 +ه2
1 

2 

 دم

 ده

 ه

 2(+ه2)

1 

2 

 +ه(2ه) 2  ــ 2(+ه2)

 4(+ه2)
1 

2 

 ه – 2

 3(+ه2)

 دم

 ده

 دم

 ده

 دم

 ده
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 عُ لغُ إٌٝ ظضئ١ٓ شٕٝ الأٚي ػٍٝ شىً ِغرط١ً ؽٌٛٗ ػؼف ػشػٗ  ، ٚ شٕٝ اٌصأٝ   68عٍه ؽٌٛٗ  (5)

       اٌشى١ٍٓ أطغش ِا ٠ّىٓ  ػٍٝ شىً ِشتغ أٚظذ ػشع اٌّغرط١ً تؽ١س ٠ىْٛ ِعّٛع ِغاؼرٝ           

 اٌؽـــــــــــــــــــً

 عُ    ؽٌٛٗ =   Bعُ             ٔفشع أْ ػشع اٌّغرط١ً =            

           B   = ًِؽ١ؾ اٌّغرط١ (  +   ) =6  

           B   =  6 – 68ِؽ١ؾ اٌّشتغ   

             B               = 17=          ؽٛي ػٍغ اٌّشتغ –                ُع

           B   ( ٓمِعّٛع ِغاؼرٝ اٌشى١ٍ   = )   ×     (  +17 –     )         

           B  م   =     (   +17 –     )         

           B  م
/
   =4   +   (17 –      × )–    

                     =4   –  51   +   =     –  51

م              
//
    =    >0                  A  م

/
      =6ػٕذِا                              0=   

           B             ِعّٛع ِغاؼرٝ اٌشى١ٍٓ ذىْٛ أطغش ِا ٠ّىٓ    ػٕذِا    =6 

 :ٔمؾ الإٔملاب اٌرؽذب ٚ 
 : ذؼش٠ف

 : ٠ىْٛ  د  اٌذاٌح ِٕؽٕٝ فئْ    ] ، ب ا[   فٟ ٌلاشرماق ٚلاتٍح   [  ، ب ا ] فٟ ِرظٍح  د  اٌذاٌح وأد إرا      

 
 
 
 
 
 
 
 

   

 

 

 

 

 

 

 

68 – 6  
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 واْ إرا[  ، ب ا ] فٟ لأعفً ؽذتاً ِ

 ٘زٖ فٟ ِّاعاذٗ ًأعف ٠مغ إٌّؽٕٝ

 اٌفرشج

 

 واْ إرا [  ، ب ا ] فٟ لأػٍٝ ؽذتاً ِ

 ٘زٖ فٟ ِّاعاذٗ فٛق ٠مغ إٌّؽٕٝ

 اٌفرشج

 

   

 

   

 

 :  ٔظش٠ح

د  وأد إرا ● 
//

 ( 
 

 اٌفرشج ٘زٖ فٟ لأػٍٝ ؽذتاً ِ ٠ىْٛ إٌّؽٕٝ فئْ  ] ، ب ا[  ٝف 0 > (

د  وأد إرا ● 
//

 ( 
 

 اٌفرشج ٘زٖ فٟ لأعفً ؽذتاً ِ ٠ىْٛ إٌّؽٕٝ فئْ  ] ، ب ا[ ٝ ف 0 <  (

 ٔثؽس إشاسج اٌّشرمح اٌصا١ٔح ؽذبٌذساعح اٌر

 

 ذفظً ت١ٓ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أعفً ٚ ِٕاؽك اٌرؽذب لأػٍٝ ِٓ ِٕؽٓ ٟ٘ إٌمطح اٌرٟ   ٔمطح الأملاب :
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دتؽس ذؽذب ِٕؽٕٝ اٌذاٌح خطٛاخ 
 

( " فاتٍح ٌلإشرماق ؼرٝ اٌّشرمح اٌصا١ٔح " )   : 

( ٔٛظذ د1)                  
//
 ()   

( ٔٛظذ ِعّٛػح ؼً د)                  
//
 ()   0  ٍٝفٕؽظً ػٍٝ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أػ 

ٔٛظذ ِعّٛػح ؼً د،                       
//
 ()   0 ًفٕؽظً ػٍٝ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أعف  

 ) ٚتفشع أْ  
0
 ) د ، 

0
   تذساعح اٌرمؼش ؼٛي ٍذاٌحٌـٔمطح ؼشظح   ( ( 

0
 ذظٙش اٌؽالاخ اٌرا١ٌح : 

    

 
دب ٌٍذاٌح خطٛاخ ذؼ١١ٓ ٔمؾ الإٔملا

 
( " فاتٍح ٌلإشرماق ؼرٝ اٌّشرمح اٌصا١ٔح " )   : 

دٔٛظذ   ●      
/
 ()    ،د

//
 ()    دشُ ٔؽً اٌّؼادٌح

//
 ()  =0      

دٔثؽس إشاسج  ●       
//
 ()  اٌغاتمح تؽ١س ذٕرّٝ ٘زٖ إٌمؾ ٌّعاي لثً ٚ تؼذ " ِثاششج " وً ٔمطح ِٓ إٌمؾ 

   اٌذاٌح ف١ىْٛ :            
( د1)                  

//
 ()  ذرغ١ش إشاسذٙا لثً ٚ تؼذ ٘زٖ إٌمطح فرىْٛ ٘زٖ إٌمطح  ٔمطح إٔملاب 

( د)                  
//
 ()  ٔملابلا ذرغ١ش إشاسذٙا لثً ٚ تؼذ ٘زٖ إٌمطح فلا ذىْٛ ٘زٖ إٌمطح ٔمطح إ 

          

 أٚظذ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أػٍٝ ٚ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أعفً ٚ ٔمؾ الإٔملاب " إْ ٚظذخ " (1)  

(  =   ٌٍذاٌح :  د )            
3

 – 3  

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

           A  ( د   =  )
3

 – 3  

           B  د
/
 ()   = 3  – 6  

د،              
//
 ()    =6  – 6  =6  (  –  1   ) 

د،              
//
 ()    =0                  ػٕذِا  =1     

دذىْٛ                      <1ػٕذِا               
//
 ()    <0                 

           B    ِٕؽٕٝ اٌذاٌح ٠ىْٛ ِؽذتاً إٌٝ أػٍٝ ػٕذِا  <1       1،    ∞ –مح   [  أٜ فٝ إٌّط          [ 

دذىْٛ                      >1ػٕذِا               
//
 ()    >0                 

           B    ِٕؽٕٝ اٌذاٌح ٠ىْٛ ِؽذتاً إٌٝ أعفً ػٕذِا  >1         ]   1أٜ فٝ إٌّطمح    ،∞           [ 

            ،A   ٚ ًتؼذ  إٌّؽٕٝ ٠رغ١ش ذؽذتٗ لث  =1     

           B    ػٕذ  =1     ذٛظذ ٔمطح إٔملاب 

            ،A   ( 1د  = )3 – 1  =                     B    (1  ،  ٔمطح إٔملاب  ) 

 

 

 - + 
 

 ئئ ئ 

 - + 
 

 ئئ ئ 

 + - 
 

 ئئ ئ
 + + 

 

 
 ئئ ئئ

 - - 
 

 
 ئ ئ

 انقلاب نقطة ليست  انقلاب نقطة ليست  انقلاب نقطة   انقلاب نقطة  

1 

0 

– ∞   
+  +  + + 

 

 

  

 –  –  –  – 

 (  د )  

د
//
 ()   

∞   



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   30)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 أٚظذ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أػٍٝ ٚ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أعفً ٚ ٔمؾ الإٔملاب " إْ ٚظذخ "  () 

(  =   )ٌٍذاٌح :  د             
4

 – 4   +4              

 اٌؽـــــــــــــــــــً

           A  ( د   =  )
4

 – 4   +4 

           B  د
/
 ()   = 4 

3
 – 48  

د،              
//
 ()    =1– 48

                              =1  (–  4 ) 

                              =1  (–   ( )+ ) 

د،              
//
 ()    =0                  ػٕذِا  =                    ،  =–               

دفئْ :                                 –>  ػٕذِا                
//
 ()    >0                              

           B    ]   ِٕٝؽٕٝ اٌذاٌح ٠ىْٛ ِؽذتاً إٌٝ أعفً  ف– ∞    ،–           [ 

دفئْ :                          >  >   –، ػٕذِا            
//
 ()   <0                               

           B   ]   ِٕٝؽٕٝ اٌذاٌح ٠ىْٛ ِؽذتاً إٌٝ أػٍٝ ف–    ،   [ 

دفئْ :                                 <  ، ػٕذِا               
//
 ()    >0                              

           B    ]   ِٕٝؽٕٝ اٌذاٌح ٠ىْٛ ِؽذتاً إٌٝ أعفً  ف   ،∞          [ 

 "أٚظذ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أػٍٝ ٚ ِٕاؽك اٌرؽذب إٌٝ أعفً ٚ ٔمؾ الإٔملاب " إْ ٚظذخ ( 3) 

(   –  1) (  =  ٌٍذاٌح :  د )            
4 

 
 
  

 اٌؽـــــــــــــــــــً

            A   ( د  =  ) (  –  1 )
4 

 
 
  

           B  د
/
 ()   = 4   (  –  1 )

3 
 

 
د،                     

//
 ()    =1 (  –  1 ) 

           A   د
//
 ()    =1 (  –  1 ) 0                 ٌُىً ل١ g  حح  

           B     ٝححِٕؽٕٝ اٌذاٌح ٠ىْٛ ِؽذتاً إٌٝ أعفً  ف  

د،              
//
 ()    =0               ػٕذِا  =1        

 لأٔٗ لا ٠غ١ش ذؽذتٗ          =1إٌّؽٕٝ ١ٌظ ٌٗ ٔمطح إٔملاب   ػٕذِا               

 

 

 

 

 

 

 

∞  –  ∞  

–   

 + + +

+  

–  –  –  

د
 

() 

د
//
 ()   

 + + +

+  

0  0  



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   31)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 ا،  ب  ،  ؼـ  ،  ء  تؽ١س ٠ىْٛ ٌٍّٕؽٕٝ :  ص =    ا ػ١ٓ ل١ُ ( 4)
3 

 +  ء + ؼـ  + ب  

(  0،  1(  ،  ٔمطح إٔملاب ػٕذ ) ،  0ِّاط أفمٝ  ػٕذ )             
 
 

 
  

 اٌؽـــــــــــــــــــً 

           A   (0  ، ٕٝذمغ ػٍٝ إٌّؽ  )       B      = ػٕذِا     ص   =0              B    ء   = 

         ،A   (1  ،0  )
 
 

 
 ذمغ ػٍٝ إٌّؽٕٝ  

          B      = ػٕذِا     0ص   =1              B   0   =ؼـ  +  ء  + ب +   ا 

         ،A    ء   = 

          B    0   =ؼـ  +   + ب +   ا                 B   ( 1)               –ؼـ  =   + ب +   ا 

         ،A     = اص 
3 

 +  ء + ؼـ  + ب  

          B    ص
/
ص،           + ؼـ        ب  +    ا 3=   

//
 ب +   ا 6=   

         ،A     (  أفمٝ ،  0) اٌّّاط ػٕذ       B    ص
/
  0ؼـ =       =0        Bػٕذ       0=   

         ،A    (1 ، 0  )
 
 

 
ص   Bٔمطح إٔملاب              

//
   =1ػٕذ       0=   

          B   6 ا  3  –أٜ أْ :  ب =                       0=  ب +   ا                  () 

                      1=   إِٙا ٠ٕرط :           –=  0+   ا  3  –   ا( ٠ٕرط :    1تاٌرؼ٠ٛغ فٝ )          

   3  –( ٠ٕرط :                 ب =  تاٌرؼ٠ٛغ فٝ )          

 :  سعُ ِٕؽ١ٕاخ اٌذٚاي
 " وص١شج ؼذٚد ِٓ اٌذسظح اٌصاٌصح فألً " ٔرثغ اٌخطٛاٌد ا٢ذ١ح : (  د )ٌشعُ ِٕؽٕٝ اٌذاٌح         

دٔٛظذ    – 1       
/
 ()    ،د

//
 ()   

دٔغرخذَ    –        
/
 ()   : ٓفٝ ذؼ١١ 

ِٕاؽك اٌرضا٠ذ ؼ١س  د  –   ا             
/
 ()   >0   ِٕاؽك اٌرٕالض ؼ١س  د  ،

/
 ()   <0 

داٌم١ُ اٌؼظّٝ ٚ اٌظغشٜ اٌّؽ١ٍح " إْ ٚظذخ " ؼ١س   ٔمؾ  –ب              
/
 ()   =0  

دٔغرخذَ   – 3       
//
 ()   : ٓفٝ ذؼ١١ 

ب إٌٝ أػٍٝ ؼ١س دِٕاؽك اٌرؽذ  –   ا             
//
 ()   <0   د،  ِٕاؽف اٌرؽذب إٌٝ أعفً ؼ١س

//
 ()   >0 

دٔمؾ الإٔملاب " إْ ٚظذخ "  ؼ١س   –ب              
//
 ()   =0 

 ٔؼ١ٓ تؼغ إٌمؾ اٌّغاػذج ػٍٝ اٌشعُ ِصً :   – 4       

 " إْ أِىٓ "    0= (  )د ٔمؾ ذماؽغ إٌّؽخٕٝ ِغ ِؽٛس اٌغ١ٕاخ تؽً اٌّؼادٌح    –   ا             

 ( ( 0، د )  0أٜ )      =0ٚ ٔمؾ ذماؽغ إٌّؽٕٝ ِغ ِؽٛس اٌظاداخ تٛػغ                      

 ( تأٜ ل١ّح ٚ إ٠عاد د ) تؼغ إٌمؾ الأخشٜ تاٌرؼ٠ٛغ ػٓ   –ب              

 ذشذ١ة إٌمؾ اٌغاتمح فٝ ظذٚي ٚ ذّص١ٍٙا ت١ا١ٔاً ٚ ذٛط١ٍٙا    – 5       

 

 

 

 

 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   32)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 :    ( – 3 )(  =  أسعُ شىلاً ػاِاً ٌّٕؽٕٝ اٌذاي :  د )ِصاي 

 اٌؽـــــــــــــــــــً

   ( – 3 )=  (  د )          
3 

 –  6  + 9  

د
/
 ()    =3 –1   +9  =3  ( – 1  ( ) – 3  )  

د          
//
 ()  =  6   –1  =6  ( –  ) 

 *  اٌرضا٠ذ ٚ اٌرٕالض ٚ ٔمؾ اٌم١ُ اٌؼظّٝ ٚ اٌظغشٜ اٌّؽ١ٍح : 

د           
/
 ()    =0            ػٕذِا  =1    ،  =3  

د           
/
 ()   <0             1ػٕذِا   <  <3  

          B   ] ٝ3،  1د ذٕالظ١ح ف  [ 

د           
/
 ()   >0            ػٕذِا < 1    ،  >3     

          B   ]  ِٓ ً1،  ∞ –]   ،  [   ∞،  3د ذضا٠ذ٠ح فٝ  و  [ 

            ،A  د
//
 (1)   =– 6  <0     B  (1  ،4  ) 

            ،A  د
//
 (3)    = 6  >0      B  (3  ،0  ) 

 * اٌرؽذب ٚ ٔمؾ الإٔملاب : 

          A  د
//
 ()  =  0   ػٕذِا    =   

،   د          
//
 ()  <  0     ػٕذِا  <   

           B   ] ٝإٌّؽٕٝ ِؽذب إٌٝ أػٍٝ ف– ∞  ، [ 

،   د          
//
 ()  >  0     ػٕذِا  >   

           B   ] ٝإٌّؽٕٝ ِؽذب إٌٝ أعفً ف   ،∞ [ 

            ،A   إٌّؽٕٝ ٠رغ١ش ذؽذتٗ  لثً ٚ تؼذ  =   

          B    (    ،   ٔمطح إٔملاب ) 

 *  ٔمؾ أخشٜ : 

    ( – 3 ) =0ػٕذِا    0=  (  د )          

   =0    ،  =3أٜ ػٕذِا :                        

          B   (0  ،0  (   ،    )3  ،0  ٔمؾ ذماؽغ إٌّؽٕٝ ِغ ِؽٛس اٌغ١ٕاخ ) 

            ،A  ( 1–د = )– 4( = 4،    د )       16  

          B  (–  1  ،– 16  (   ،    )4  ،4  ٕٝذمغ ػٍٝ إٌّؽ  ) 

 

 4 3 1 0 –  1 

 16  – 0 4  0 4 ص

 

 

0 1 

1 

3 

3 

4 

4 

5 

5 

6 

6 

 

 

 

- 

- 

-1 
-1 

-3 

-3 

-4 

-4 

-5 

-5 

-6 

-6 
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 صص



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   33)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 التكاوــــــــــــــــن

 :  ذؼش٠ف

 ِعاٌٙا لاتٍح ٌلإشرماق ػٕذ وً ٔمطح فٝ  (  داٌح ِرظٍح ٚ أِىٓ إ٠عاد داٌح  خ )  (  إرا وأد  د )         

تؽ١س :   خ         
 /
 ( ) ( د = )  : ْفئ 

 ( )( أٚ اٌذاٌح الأط١ٍح اٌّماتٍح ٌٍذاٌح  د  )( ذغّٝ اٌّشرمح اٌؼىغ١ح ٌٍذاٌح د  خ )         

  ( ء  د ) تكتاٌشِض  ( ٚ ٠شِض ٌٍذاٌح خ )         

ْ :  خإرا ٚ فمؾ إرا وا   ( ء  د ) تك=  ( أٜ أْ :  خ )          
 /
 ( ) ( د = )   

 :  فّصلاً  

فئْ : د             ( =  إرا وأد :  د )        
 /
 ( = )   

  ٘ٝ ِشرمح ػىغ١ح " داٌح أط١ٍح ِماتٍح " ٌٍذاٌح     ٚ تاٌراٌٝ ذىْٛ اٌذاٌح           

 د اٌرىاًِ +  ز               ؼ١س :  ز شات      =ء  o   أٜ أْ :            

 :  ٔظش٠ح

  تك         
ن
        ،   ز   شاتد    1 –   ≠ن   =                  +  ز               ؼ١س :      ء  

 :  اٌثش٘اْ

 ٠ٕرط ِثاششج تئ٠عاد اٌّشرمح الأٌٚٝ ٌٍطشف الأ٠غش            

 :  ر١عحٔ

 ا تك         
ن
        ، ز   شٛاتد  ا،     1 –   ≠ن   ؼ١س :              =                    +  ز       ء  

 :  ِلاؼظح

 ا تك                    + ز                    ،          =ء   تك         
 
 ا=      ء  

 
                         + ز  

 :  لاػذج

د ]  تك         
1
 (   )  د (   )       0000         د

ن
 ( )       ] ء      

د ]  تك=              
1
 (  ء )    د   تك (  ء )          0000         د ]  تك

ن
 (  ء )        

 :  أِصٍح 

 ) تك  (1)       
4
  +4  – 5  ) ء                   +               =– 5                      ز + 

   

                                                         =
3
   + – 5                      ز + 

 

   +  ) تك   =   ء +              (     ) تك(  )       
 – 3 

    ء (  

 
 + ز               –  =             +                 + ز  =                                

 

)  تك (3)       
 

– 5  ( )
 

    ء (   –  4  –  5)  تك=    ء (  1+ 

                  = 
3
 –   – 5                      ز + 


 1+  ن 

 
 1+ ن    

  ا
 1+  ن 

 
 1+ ن    

 4 
 3

 
4 

 4 
 

 
 

1 

   
 3

 

 
   

 
 

 

  
 – 4

 
 –  4 

[:
:

  
 3 

1 

 4 
 4

 

 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   34)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

    ء (   –  4  –  5)  تك=    ء                                       تك (4)       

                  = 
3
 –   – 5                      ز + 

    ء                                              تك=    ء                     تك (5)       

         = ء (     +   +1)  تك=               
3
   +    +                     ز + 

 

 :  ٔظش٠ح

 فئْ :    1 –   ≠ن   ،  ب  شاتر١ٓ  ،    اإرا واْ :          

 

+ ب (  ا) تك        
ن 

        =                              +  ز                        ؼ١س   ز   شاتد     ء   

 :  اٌثش٘اْ

 ٠ٕرط ِثاششج تئ٠عاد اٌّشرمح الأٌٚٝ ٌٍطشف الأ٠غش            

 :  أِصٍح 

 ) تك  (1)       
  

 +5  )
3

 =                                +  ز   ء   
 

                                                    =   ( 
  

 +5  )
4

 +  ز   

 

 )  تك=     ء   : : ::–: 5]   تك(  )       
  

+  ز                  =                ء  (  5 –

                        

                                                =  ( 
  

– 5  )     [: ::–: 5 :  ز  + 

  تك (3)       
10
      +       (    )

5
( [    )       +      ]  تك=       ء   

 5
                              ء  

 

 7) تك=                  
  

 +1  )
5

     = (7 ء   
  

 +1  )
6

 +  ز                              

 

) تك (4)       
  

 +1    )3  + 5    ء    

 3)  تك =                   
  

 +3  (  )3 
  

  ×   3تاٌؼشب فٝ                         ء  (  5+ 

 3)  تك =                   
  

 +5 –   (  )3 
  

    5تئػافح                   ء  (  5+ 

 3) تك =                   
  

 3) تك    –  ء   (  5+ 
  

                                 ء  (  5+ 

 

                  = (3 
  

 +5  )   –  (3 
  

+  ز                               (  5+ 

   
 3

–  4  –  5  

    
 

 
 

   
 3

–  1 

    
 

–  1 

 

( 
 

–  1 ) (  +  +1  ) 

    
 

–  1 

 

+ ب (  ا) 
 1+  ن  

 
 ( 1+ ن)   ا    

    ( 
  

 +5  )
4

 

 ×4 

   ( 
  

– 5  ) 

 ×

 

7 
 

   

1 

  

   

7 
 

   

1 

  

   



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   35)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

  :ِلاؼظح 

 ٘ٝ                  ٔؼٍُ أْ ِشرمح   ص   تإٌغثح إٌٝ            

 

         B      ٌٝذىاًِ              تإٌغثح إ    ص  ٛ٘ 

 

 ء ص = ص   تك=    ء              تك:  أٜ أْ           

 

 

= د                                ( ص =  د )              
 /
 ( )                              د  =

 //
 ( ) 

  

 

 

 :  فظً اٌّرغ١شاخ

 إرا واْ  :                =                     فئْ :                      

 

                                 ء  ( د )   تك( ء ص   =   ص ) ر  تك                                

 
 ، ص أٚظذ اٌؼلالح ت١ٓ     =– 1ػٕذِا   إرا واْ                =                     ٚ وأد  ص =  (1)

       

 اٌؽـــــــــــــــــــً

  ) تك( ء ص   =   ص 4 – 3 )  تك             
  

                                 ء  ( 5+ 

            B  3  ص 4 –ص   =  +5           ز  + 

            A   = ػٕذِا   ص  =– 1   

            B  6 – 8  =1 – 5   = ز                  ٚ ِٕٙا       ز + 

            B  3  ص 4 –ص   =  +5     +                              ٝ٘ ٓاٌؼلالح ت١ ص ، 

 

    =3ػٕذِا    8 –ػٍّاً تأْ اٌذاٌح =     –     – 3أٚظذ اٌذاٌح اٌرٝ ِشرمرٙا الأٌٚٝ =  ( 2)

 اٌؽـــــــــــــــــــً

                                 ء (     –     – 3)   تك=   ( د )         

 

                               =–            –  3    ز + 

 

        A      ( د )   = – 8               ػٕذِا  =3          

  ز =   B         + ز  9  –       –=            8 –

 

        B      ( د )            =–            –  3   +     

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 ص ء

 ء 

 ذفاػً

 ذىاًِ

 ذفاػً

 ذىاًِ

 صء 
 ء 

 ( د ) 

 ( ص ) ر

 ء ص

 ء 

 

2 +5 
 ص 4 – 3

 

7 

2 
 


3 

3 

 


2 

2 
 

72 

3 

 

9 

2 
 


3 

3 

 


2 

2 
 

7 

2 
 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   36)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 ؼغ اٌذٚاي اٌّصٍص١ح تذىاًِ 

                             +  ز    ؼرا   –  =   ء     ؼا  تك  *

                                     +  ز    ؼا      =   ء     ؼرا  تك  *

                             +  ز    ؽا      =   ء     لا  تك  *

+ ب (  ا) ؼا  تك  *
 

+ ب (  ا) ؼرا         –  =   ء    
 

                             +  ز   

+ ب (  ا) ؼرا  تك  *
 

+ ب (  ا) ؼا      =     ء    
 
                                     +  ز  

+ ب (  ا) لا  تك  *
 

+ ب (  ا) ؽا      =     ء    
 

                             +  ز   

 ؼ١س :   ز   شاتد                                                                                                   

 :  اٌثش٘اْ

 ٠ٕرط ِثاششج تئ٠عاد اٌّشرمح الأٌٚٝ ٌٍطشف الأ٠غش            

 

 :  ذزوش ِا ٠أذٝ

     = 1+ ؼا ؼرا   *                 

    =  لا   + ؽا 1   *                 

      ؼرا ؼا   =    ؼا    *                 

        ؼا  –  –  1       =1  ؼرا=     ؼا  –  ؼرا  =   ؼرا    *                 
  

    =    ؽا   *                 

 

 أِصٍح :  

 ؼا 3) تك  (1)       
  

 ؼرا      =– 3ء (     لا  5+ 
  

 +  ز    ؽا 5+
 

 

 ؼرا             +  ز   ؼرا             +        =15ء (             اؼ   –            ؼرا 5) تك(  )       

   

(    +3  ) ] لا تك  (3)       
 

   ء  ( [   – 1 3) +  ؼرا 

(    +3  ) لا  =                    
 
 +  ز (   – 1 3) ؼرا  +   

 ؼا تك  (4)        
  

 ؼا  تك =      ء  ؼرا 
  

 ؼا  تك =    ء  ؼرا 
  

   ء 

 ؼرا     –=                                                
  
 +  ز  

   [  ء    +  ؼا  +    ؼرا  ]   تك=    [  ء    +  ؼا   ] ؼرا تك  (5)       

                             +  ز    ؼرا   –     +  ؼا  =                                                               

1 
 ا

1 
 ا

1 
 ا

 ؽا 
  

 

  اؽ

3  
 4 

 
 3 

3  
 4 

 
 3 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   37)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

 "تؼغ ذطث١ماخ اٌرىاًِ " اٌرطث١ك إٌٙذعٝ 
 ٘ٝ ِؼادٌح ِٕؽٕٝ  ( د ) إرا واْ :  ص =  

ص ذمغ ػ١ٍٗ =    (، ص  )  فئْ      :  ١ًِ اٌّّاط ٌٗ ػٕذ أٜ ٔمطح 
 /

=  د  
 /
 ( )                               

ص  تكٚ تاٌراٌٝ ذىْٛ ِؼادٌرٗ ٘ٝ :   ص =  
 /
د تك=   ( د ) أ؛               ء  

 /
 ( )   ء                               

 ٚ تزٌه ٔؽظً ػٍٝ ِؼادٌح ػائٍح ِٓ إٌّؽ١ٕاخ اٌرٝ ٌٙا ٔفظ ١ًِ اٌّّاط ػٕذ أٜ ٔمطح ِؼ١ٕح               

 ٌلإؼذاشٝ اٌغ١ٕٝ                  

 ٚ ذؽذ٠ذ أؼذ ٘زٖ إٌّؽ١ٕاخ ٠رطٍة إػطاء ششؽ إػافٝ وأْ ٠ّش إٌّؽٕٝ تٕمطح ِؼ١ٕح أٚ ٠مطغ               

 أٌخ       0000ظضءً ِؼ١ٕاً ِٓ أؼذ اٌّؽٛس٠ٓ أٚ                     

  

 (     –     – 3(  ٠غاٜٚ ) ، ص  إرا واْ ١ًِ اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ داٌح ػٕذ أٜ ٔمطح ػ١ٍٗ  )   (1) 

 ( أٚظذ ِؼادٌح إٌّؽٕٝ  8 –،   3ٚ واْ إٌّؽٕٝ ٠ّش تإٌمطح )                

 اٌؽـــــــــــــــــــً

              A  د
 /
 (   =  ) ( –     – 3    ) 

              B   ( د )   =تك  ( –     – 3   ء  )         = 
3
 –   – 3     ز + 

              A    ( 8 –،   3إٌّؽٕٝ ٠ّش تإٌمطح                       )B    = 1ز  

              B   إٌّؽٕٝ ٘ٝ : ِؼادٌح     ( د )     = 
3
 –   – 3   +1     

                     

 + ب  ٚ أْ : ٌٙزا إٌّؽٕٝ ل١ّح   ا( إرا ػٍُ أْ :              =   د ) ص =   أٚظذ اٌذاٌح  (  )

 (  1،  1( ٚ ٔمطح إٔملاب ػٕذ )  1 –،   0طغشٜ ِؽاد١ٌح ػٕذ )               

  ـــــــــــــــــًاٌؽــ 

             A   ( ٔمطح إٔملاب              1،  1إٌمطح )B    )             (
 (1  ،1 )

  =0  

 

             B  ( 1)              0+  ب  =   ا 
 

              +  ز              + ب     ا =       ء + ب  (   ا)   تك=                            

             A   (0   ،– 1           ٜٔمطح ل١ّح طغش )B   )             (
 (0   ،– 1 )

  =0       B    =  0ز 

             B   = تكص   ( ا     ب +   ) ء       =  ا 
3
                         ك+     ب   +   

             A  ٌّٕ(            1،  1ؽٕٝ ٠ّش تإٌمطح ) اB   1 –=    ك 

             B    = ا  ص 
3
    – 1ب   +   

              A  (      1 –،   0)   إٌّؽٕٝ ٠ّش تإٌمطحB   1ب =  3+   ا           () 

  6،   ب =     6 –=   ا(  ٠ٕرط :    (  ،   )1)ِٓ                   

             B    = ص
3

   +3    – 1 

 ص ء

 ء 

 صء 
 ء 

 صء 
 ء 

 ص ء

 ء 



   / عادل ادوار hمنتدى توجيه الرياضيات(   38)  الصف الثالث الثانوى مراجعة التفاضل والتكامل/

 

 (  ٠ؼطٝ ِٓ ، ص  (  ػٕذ أٜ ٔمطح ػ١ٍٗ  )  د ) ص =  (  إرا واْ ١ًِ اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ اٌذاٌح 3)       

 

 اٌؼلالح :               =                        أٚظذ ِؼادٌح إٌّؽٕٝ ػٍّاً تأٔٗ ٠ّش تٕمطح الأطً               
 

  اٌؽـــــــــــــــــــً 

            A                                     = 
 

            B  تك( ء ص   =   1 –ص   )  تك   (  –  
  
                                 ء  ( 

            B    ص  =    –  ص  –        ز  + 

             A  ٕٝ(      0،   0الأطً  )   ٠ّش تٕمطح إٌّؽ 

            B    = 0ز  

            B    ص  =    –  ص  –       

       0ص  =    –  4 – +  ص B  أٜ أْ  ِؼادٌح إٌّؽٕٝ ٘ٝ :                          

 

 (  ٠غاٜٚ، ص  ذ أٜ ٔمطح ػ١ٍٗ  ) (  ػٕ د ) ص =  إرا واْ ١ًِ اٌّّاط ٌّٕؽٕٝ اٌذاٌح   (4)

 (     1 –(  أٚظذ ِؼادٌح إٌّؽٕٝ ػٍّاً تأٔٗ ٠ّش تإٌمطح  )       ،    ؼرا  +    لا)               

  اٌؽـــــــــــــــــــً 

 + ز   +  ؼا   =   ؽا    ء (   ؼرا   +   لا)   تكص =                

             A   (                      1 –)       ،  إٌّؽٕٝ ٠ّشB  – 1  ؽا       +  ؼا       +  ز  = 
 

            B  – 1   =1  +1                              ز  +B    = 3  –ز  

            B    ِؼادٌح إٌّؽٕٝ ٘ٝ :   ص =   ؽا   ؼا  +   –  3     

 

عُ  1400(  ٚػاء عؼرٗ 5)
3
عُ (  50+  نواْ فاسغاً شُ طة ف١ٗ اٌّاء ذذس٠ع١اً تّؼذي )    

3
 / ز 

 اٌضِٓ  أٚظذ اٌضِٓ اٌلاصَ لإِرلاء اٌٛػاء  نؼ١س               

  اٌؽـــــــــــــــــــً 
                         

 50+  ن=                          
 

            B   ز    ن  50+   ن =   ح  + 

 0ز  =    B          0=  ن،                0=  حػٕذِا واْ فاسغاً   فئْ :              

            B   1400=  حػٕذِا ٠ّرٍئ             ن  50+   ن =   ح           

            B    1400=  ن  50+   ن 

            B    0=  1400 – ن  50+   ن  

            B    (  70+  ن( )  0 –ن  = )0  

            B      0= ن   

            B       ٛ٘  ز   0اٌضِٓ اٌلاصَ لإِرلاء اٌٛػاء 

 صء 
 ء 

 –  
  
  

 1 –ص  

4 
 ؽ 

4 
 ؽ 

4 
 ؽ 

 

 ؽ 

 حء 
 نء 

 –  
 

 1 –ص  
 

 

 ء ص

 ء 

 

 


